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TRANSFORMIMET E SHPREHJEVE ALGJEBRIKE

Detyral. Téthjeshtohet funksioni
a’ b? c?

f(a,b,c)= + + .
(a-b)a-c) (b-c)(b-a) (c—a)(c-b)

Zgjidhja.

Pas transformimet merret

a’(b-c)-b*(a-c)+c*(a-h)
(a—b)(a-c)(b-c)

Megé b—c=(a-c)—(a—b) numéruesi i thyesés s& mésipérme transformohet si

vijon.
a’(b—c)—b*(@a-c)+c’*(a—h)
=a’(a-c)-a’(a-b)-b*(a-c)+c*(a-b)
=(a—-c)(@*-b?* -(a-h)(@*-c?
=(a-c)(a-b)(a+b)-(a—b)(a—-c)(a+c)
=(a-b)(a-c)(a+b—-a-c)
=(a-b)(a-c)(b-c).

Prandg f(a,b,c)=1,nésea=b,b=#c,c+a.

f(a,b,c)=

Detyra2. Letéjené a,b,c numrarea tétillégé a=b,b=#c,c=a.
Vértetoni sevlen
A=a’(b-c)+b*(c-a)+c*(a—b)=0.
Zgjidhja.
Sé pari e transformojmé shprehjen e dhéné.
A=a*(b-c)+b*(c—a)+c*(a-h)

=a'b-a‘c+b’c-b*a+c*(a-b)



=ab(a®*-b%* —c(a*-b*)+c*(a-h)
=ab(a-b)(a’+ab+b?*) —c(a—b)(a+b)(@a®+b?*) +c*(a-b)
=(a—-Db)(ab(a®+ab+b?*)—c(a+b)(@*+b*)+c*)
=(a-Db)(@*® +a’%?+ab®-a’c—ach*—a’cb—b% +c*)
=(a-h)@*b-c)+a’v(b-c)+ab’*(b-c)—c(b®-c?)
=(a-b)(b-c)(@®+a’+ab*—c(b® +bc+c?))
=(a-Db)(b-c)(@®+a’b+ab®—b’c—bc*-c?)
=(a-b)(b-c)(@®-c®+b(a*-c?)+b*(@a-c)).

Pra A=(a-b)(b—c)(a—c)(a®+b*+c*+ab+ac+hc).

Supozojmé té kundértén, prase A=0.Megé a=b=a-b=0.
Ngjashém b—-c =0, a—c = 0. Mbetet gé

a’+b*+c’+ab+ac+bc=0

- (a+b)2+(b+20)2+(a+c)2 _

< (a+b)?+(+c)’+(a+c)*=0

0

< a+b=0Ab+c=0Aa+c=0.
Duke zgjidhur sistemin e fundit marrim a=b=c=0, gjé gé paraget
kontradiksion me supozimin gé a=b, b #c, ¢ = a . Pra, pérfundojmé se shprehja
e dhéné éshté e ndryshme nga 0.

Detyra plotésuese

1. Le té jené a,b,C numra real té tillé ¢ a#b, b#c,c=a.
Vértetoni se vlen implikacioni

a*(b-c)+b%*cc-a)+c’(a-b)=0=a+b+c=0.

2. Le té jené a,b,C numra real qé plotésojné kushtin a +b + ¢ # 0. Nése
a(®-c®) +b(c® -a®)+c(a® -b®) =0, vértetoni se a=b ose b=c ose
a=c.

Detyra 3.  Zbértheni né faktor
y'(a-x)-x*(a-y)+a’(x-y).



Zgjidhja.
Transformojmé shprehjen si vijon
y(a-x)-x(a-y)+a*(x-y)

=ay’—xy’—a+x’y+ad(x—y)
=xy(x* —y*)-a(x’-y*) +a’(x-y)
= xy(X=y)(x+y) —a(x=y)(x* + xy + y*) +a’(x - y)
= (X=y)(xy(x+y) —a(x* +xy + y*) +a°)
= (X—y)(X°y + xy? —ax® —axy —ay’ +a°)
= (x=y)(x*(y-a)+xy(y-a)-a(y’ -a’))
= (x=y)(y -a)(x* + xy —ay —a’)
=(X=y)(y-a)(x—a)(x+a)+ y(x—a))
=(x=y)y-a)(x-a)(x+a+y).

Detyré plotésuese

3. T¢é zbérthehet né faktor shprehja
(Y’ -x)a-2)+(y*-a’)(z-x)+ (@ - x*)(z-y).

Detyra4.  Zbértheni néfaktor shprehjen x™°+x°+1.

Zgjidhja.
X+ +1= (X X7+ x) -+ X+ x) + (X +x% +x°)
XXX+ CHX X)X+ X))+ (X +Xx+]D)
=X+ X+ =X (X +X+D + X°(XP+x+D) = x*(X* +x+1)
X3P X+D) = X(XP+ X+D) + (X2 +x+1)

=X+ x+D(C =X +x° = x* + x3—x+1).

Detyré plotésuese

4. A mund té zbérthehet né faktor shprehja X7 +x° +1?
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Detyra5. Té zbérthehet né faktor té thjeshté shprehja A(X)=x>+3x*-4 e
pastaj té njehsohet A(98).
Zgjidhja.
Ményra I.
Transformojmé shprehjen A(x) s vijon
AX)=x2+3x° —4=x>—X*+4x* - 4=X*(x=D + 4(x* -1)
=X (XD +4(x=D(x+1) = (X =D(X* + 4x +4) = (x -1)(x + 2)*
Pra A(98) = (98—1)(98+ 2)2 = 97-1002 = 970000 .

Shénim. Vérgimé se né rastin toné 3x* éshté shkruar s — x> + 4x*. Por né
rastin e pérgjithshém njé gjé e tillé éshté mé véshtiré té béhet.
Pér kété arsye detyrén po e zgjidhim me njé ményré tjetér, e cila
ﬁijr?qet rast mé té pérgjithshém pér zgjidhjen e detyrave té kétij
Ményra I1.
Caktojmé faktorét e gjymtyrés séliré —4. Atajané +1,+2,+4.
Vérgmése A() =1°+3-1° -4=0. Pra A(x) = (x-1)- Q(x) .
Pjesétojmé A(X) me (x—1) pér té caktuar polinomin Q(X).
(X*+3x*—4):(x-)=x*+4x+4
—x*Fx°
4x% -4

Pra x3+3x*—4=(x-D(x*+4x+4).Dijmése x> +4x+4=(x+2)°.
Pra A(x) =x*+3x* —4=(x-1)(x+2)°.
Késhtu g& A(98) = (98 —1)-(98 +2)? = 970000



Detyra plotésuese
5. Le té jeté A(X) polinom i shkallés sé dyté, kurse B(X) polinom i shkallés sé
pare.
a) Caktoni A(B(X)) dhe B(A(X)).
b) Nése gjymtyrét e lira té polinomit A(X) dhe B(X) jané té ndryshme nga
0, tregoni se A(B(X)) = B(A(X)).

c) Caktoni kushtet q&é duhet plotésuar koeficientét e polinomeve

A(x) dhe B(X) ashtuqgé A(x) =B(x).

6. Le t&é jené A(X),B(X),C(X) polinome té shkallés sé treté, dyté dhe paté,

pérkatésisht. Vértetoni ose mohoni:

A(B(C(x))) = B(C(A(X))) = C(A(B(x))) -

Detyra 6. Nése x+y+z=0 vértetoni sevien x°+y®+z°=3xyz.

Zgjidhja.
Ményra I.
Megé x+y+z=0=>x=-y-z.

Pra x*+y’+28=(-y-2)%+y’+7°
=-y®-3y’z-3yz*-72*+y®+7°

=-3yz(y+2) =-3yz(—X) =3xyz .

Ményra I1l.
X+y+z=0s (x+y+2)°=0
(X+¥)2+3(x+y)?z+3(x+y)-2°+2°=0
X3+ 3%y +3xy? + Y2 + (x> + 2xy + y?)z +3xz° + 3yz° +2° =0
x® +3x%y +3xy? + y° + 3x%z2 + 6xyz + 3y°z + 3xz” +3yz° +2° =0
X3+ y2 + 2% + (3x%y + 3xy? + 3xyz) + (3x°z + 3xz” + 3xyz) +
+(3y?z +3yz% +3xyz) -3xyz =0
Xy + 2+ 3xy(X+ y+2) +3xz(X+ Y+ 2) +3yz(X+ Y+ 2) =3xyz.

Pérfundimisht, x* + y® + z° = 3xyz, gjé qé duhej vértetuar.
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Detyra7. Nése 2:%:%, a+b+c=1 dhe a®+b*+c?=1, té vértetohet se

vlen xy+xz+yz=0.
Zgjidhja.

Letéjete X =Y =2k . Atehere
a b c

Xy + Xz + yz = k*(ab + ac + bc)

2(xy + xz + yz) = k*(2ab + 2ac + 2bc)
=k?(a®+b*+c” +2ab + 2ac + 2bc) —k*(a® + b* +¢?)
=k*(@@a+b+c)®>—k*@*+b*+c?)=k*-k*=0.

Pra xy + xz+ yz =0, gjé gé duhgj vértetuar.

Detyra plotésuese
X z 1

7. Nése —:%=—:k, yz===, a+b+c+1 a®+b®+c®=1, atcheré
a

tregoni se X°y* +x°2% +y*z% =Kk .

8. Le té jené a,b,C numra real pozitiv. Nése vlejné relacionet
a’> b*+c?
N 7 =0
X y
a’> a® b*+c?
stz =0
X z z

atéheré tregoni se (X, Y, Z) paraqet “freshe # Pitagorés”.

Shénim.  Numrat (X,Y,Z) paraqesin “freshe #7 Pitagorés’ nése plotésojné

teoremen e Pz'lagyré'x, pra nése X2 + y2 =72

Detyra8. Nése a+b+c=0 dhe a®+b?+c®=1 njehsoni a* +b* +c*.
Zgjidhja.
Nga a®+b®+c¢® =1 kemi
1=a*+b* +c*+2(a’h® +a’c? + b’c?) (1)
(ab+ac +bc)* = a’h* +a’c* +b’c® + 2abc(a+b +c) emeqé

a+b+c=0 kemi



(ab+ac+bc)? =a’h* +a’c? +bc? (2)
Megé a+b+c=0 kemi
a’+b®+c*+2(ab+ac+bc)=0
Pra
1
ab+ac+bc=-= 3
2
Kur (3) zévendésohet né (2) merret
a’h?® +a’c® +b%c’ =

1
" (4)

Kur (4) zévendésohet né (1) merret

1 . i . 1
1=a*+b*+c* + Z-Z prej nga pérfundimisht merret a* +b* +¢* =5
Detyré plotésuese
9. Le té vlejné relacionet a+b+c=1 a®+b?+c”=10. Cfaré kushti duhet

1
té plotésojné a,b,C ashtu qé té vleje a* +b* +¢* :59

4_%_

Detyra9. Nésevlen
b, b,

a . )
=b—n vértetoni sevlen

n

(@2+a+..+a?) (b2 +b2+..+b’)=(ab +ab, +..+ab ).

Zgjidhja.

Letéjeté ﬁ=ﬁ=...=5=k,pra a,=b-k kui=12..,n.
b, b, b

Kemi (a7 +aZ+..+a2)- (b7 +b] +...+b?)
= (b%k? +bZk* +...+b?k?) - (b7 + b2 +...+b?)

=k?(b7 +0Z +...+0b7)? =k*(0,-b, +b, b, +...+b, b )?

2 ai'bl az'bz an'bn ’ 2
=k " + " 4.t " =(a-b+a,-b,+..+4a,-b,)

0j€ qé duhgj vértetuar.
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Detyra 10. Té njehsohet vlera e shprehjes 3/20+14«/§ + 3/20—14«/5 .

Zgjidhja.
Ményra I.
Shprehjen e dhéné e shénojmé me x dhe e zgjidhim barazimin

3204142 +320-1442 = x
20+144/2 +3-3/(20+1442)? -3/20-1442
+3Y20+1442 -/(20-1472)% +20-14J2 = x°

40+ 3/20+14v2 -{/20-14V2 - (§/20+14V2 + /20— 142) = &
40+ 3/400-2-14* - x = X3
40+ 6x = x> = (Xx—4)(x* +4x+10)=0.

Me zgjidhjen e barazimit té fundit kemi x =4, sepse

X* +4x+10= (x+2)*+6>0 pér cdo x.

Pra 3/20+14v2 +3/20-14J2 = 4.

Ményra I1l.
Vérgmé se
(24+/2)8 =27 +3.22.2+3.2.4/22 +4/2°
8+12:/2+6-2+2J2=20+1442.
Poashtu (2-+/2)° =20-14+2.

Prandaj
320+14V2 +3/20-14V2 =§/(2+2)* +3/(2-2)°
= 2+4/2+2-42=4.
Shénim. Duket se ményra e dyté éshté mé e lehté por né rastin e

pérgjithshém éshté véshtiré té pércaktohen numrat a,b,c,d tétillé
gé (a+bv2)® =c+d2.



Ményra I11.
Zévendésojmé  3/20+144/2 = x = 20+144/2 = x° (1)
320-142 = y = 20-144/2 = y? )
Nga (1) dhe (2) kemi
X*+y =40 [(x+y)(x* —xy+y®)=40
x°y* =8 (xy)*=8

O x+y)? =3xy) =40 [(x+y)((x+y)* -6)=40
Xy =2 Xy =2

J(x+y)—6(x+y)-40=0 J((x+Y)-A((x+Yy)*+4(x+Yy)+10)=0
Xy =2 Xy =2

—4=0
Meqgé (x+Yy)* +4(x+Yy)+10>0, ¥x,y € R mbetet g& {Xer Xy =2

. Duke zgjidhur sistemin e fundit merret x =2++/2, y=2-+/2.

X+y=4
Xy =2

Pérfundojmése x+y=4.

Detyra plotésuese

10.  Vértetoni se ‘{/68—% 48Y2 + 4\/68— 482 =4. (Detyrén zgjidheni né né tri

ményra).

11. T& njehsohet vlera e shprehjes 4/17 + 12\/5 - 2%/7 + 5\/5 + \/3 + zﬁ .

2+4/3 . 2-43
V2+y2443 V2-y2-43

Detyra 11. Téthjeshtohet shprehja S =

Zgjidhja.
Marrim zévendésimet \/2+\/§ =a, \/2—\/5 =b.

Vérgmé se:

a2 +b? =/(2++/3)? +/(2-+/3)? =4
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a-b=y2+y342-43=44-3=1.
Shprehja e dhéné mund té shkruhet si vijon
a? b?  a?J2—a’h+h?/2+ab?
\/_+a V2 - b 2+av2-b2-ab

_/2(a®+b°)—ab(a-b) _4v2-(a-b)
2+42(@a-b)—ab  1++/2(a-b)’

Po ashtu tregohet se a—b = V2. Tregoni.

pmin, s H22 3‘/_ =v2.
144242
Detyré plotésuese

12.  Té thjeshtohet shprehja
n++ n’— n—+ n’—
Jﬁ+\/n+ n*-1 Jﬁ—\/n— n®—

S=

Detyra 12. Té njehsohet shuma

1 1 1

S= + +
1+x+xy 1+y+yz 1+z+2zX

ku x,y,z jané numrareal tétillé gé xyz =1.
Zgjidhja.
Ményra I.

1 1 1

S= + +
1+x+xy 1+y+yz 1+z+2X

z N Xz N 1
ZQ+x+xy) xz(l+y+yz) 1+z+12zx

z XZ 1
= + >+
Z+XZ+XYZ XZ+XYyZ+Xyz® 1+Z7+2X

Z XZ 1 Xz2+z+1
= + + = =1.
Z+Xx2+1 xz+1+z xz+z+1 xz+z+1
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Ményra I1.

Nga xyz=1= xy:%, y:x—lz. Kéto shprehje i zévendésojmé né shumén S.

Merret
1 1 1
S= +
1+x+1 1+i+1 Lrz+x
z Xz X
z Xz 1 _z+xz+1_l

z+Xz2+1 z+xz+1 1+z+2X z+xz+1

Shénim. Ngjashém do té merrnim sikur té shfrytézonim relacionin yz :1 apo
X

1
Xz =—.

y

Detyré plotésuese
13. Vértetoni ose mohoni: nése numrat real X,Y,Z plotésojné kushtin
X-y-z=1,atéheré Vne N vlen
1 1 1
+

+ =1.
T+ x"+x"y" 1+y"+y"z" 1+z2" +x"2"

Detyra 13. Vértetoni baraziné

W2+ 22 -1+ N2-2V2-1-2.

Zgjidhja.

Qartése J2-2J2-1>0. Tregoni. Késhtu gé merret:
W2+ 2V2-1+¥2-2{2-1
-y -2y
—1e W2 -1+1-2-1=2.

A mund té pérgjithésohet baraziapér n > 27?

Detyra14. Le té jené a,b numra real pér té cilét vien a°®—3ab®=8, .
b®—3a%b =+/61. Njehsoni a?+b?.



12

Zgjidhja..

Relacionet a®—3ab?=8 dhe b®-3a’h=+/61 i ngrism né katror dhe i
mbledhim ané pér ané me ¢’ rast merret:

a®+b°®-6a’h® —6a’h* +9a’h*(a*+b*) =125
a®+b°®+3a’h? +3a%* - 9a%n* - 9a’h* + 9a’h*(a® + b*) =125
(a®+b%)°*—-9a’h*(a® +b?) + 9a’h*(a® + b?) =125.

Pra (a® +b?)®=125. Pérfundojmése a” +b” =5.

Detyra 15. Njehsoni + 1 + 1
a(a+l) (@+h@+2 (a+2(@+3)
1 1
+ + :
(a+3)(a+4) (a+4)(a+5h)
Zgjidhja.
Pér mé tepér njehsojmé shumén vijuese

1 1 1 1
a@a+)) (@+h@+2) @+@+3 = @+m@+rn+l)
Vérgimé sé pari sevlen
1 1 1
(@a+n)(a+n+1 Ta+n a+n+l

, pércdo ne N U{0}.

Prandaj
1 1 1
a@a+l) a a-1
111
(a+)@+2) a+l a+2 (1)
1 1
(@a+n)(@a+n+1) a+n a+n+l

Duke mbledhur té dy anét e (1) merret

1 1 1
+ + ot
a(a+d) (@a+h(a+2 (@a+n)(a+n+1)
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1 1 n+1

“a a+n+l a(a+n+1
Nérastintoné n=4. Pra
1 1 1 1
+ + +
a(@a+) (@a+ha+2 (@+2(a+3) (a+3)(a+4)

L1 11 _ 5
(a+4)(a+5 a a+5 a(a+5)

Detyra plotésuese

14. Vértetoni se
1 1 .\ 1 . 1 _ 4
a(@+2) (a+2)(a+4) (a+4)(a+6) (a+6)(a+8) a(a+8)’

15. Vértetoni se

1 N 1 N 1
a’(@a*+3) (a*+3)(a*+6) (a*+6)(a*+9

1 4
+ = .
(@*+9)(a’*+12) a’*(a®+12)

Detyra 16. Njehsoni vlerén e shprehjes

AE2[1+Ej‘(1+i2j‘(1+ij‘...‘ 1+in ,nNeN.
3 3 3 3?
Shprehjen e dhéné e shumézojmeé dhe e pjesétojmé me 1—% . Marrim

s b))

Zgjidhja.

40 D2)-02)

Duke vazhduar né kété ményré merret A= 3- (1— BLJ .

2n+1
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Detyra plotésuese
16. Tregoni se vlen
k-1-[1+ 2] f1+ L] f1e 2ok f2-—L ]
k k2 Kk 2 Kk 2
17. Tregoni se vlen
1+i . 1+i . 1+i | 14 1 :§- 1- ! .
23 26 212 232” 7 26‘2"

18. Tregoni se vlen

2
(1—1j(?+i%j(#+i%Juw W SR S P
X X X x32 X+ x+1 x52

Detyra 17. Nése a=b=c=a tregoni se

al b3 c

+ +
(a-b)a-c) (b—c)(b-a) (c—a)(c-b)

3

=a+b+c.

Zgjidhja.
Transformojmé anén e majté.
a® N b® N c?
(a-b)(a-c) (b-c)b-a) (c—a)(c-b)
_a’(c-b)+b*(a-c)+c’(b-a)
B (a—h)(b-c)(c-a)
(@®>-b%(c-b)+b*(c—b)+b*(@a-c)+c*(b-a)
(@a-b)(b-c)(c-a)
_(a-b)@*+ab+b*)(c-b)+b*(c-b+a-c)+c’(b-a)
- (a—h)(b-c)(c-a)
_(a-b)(@®+ab+b?)(c—b)—(a—b)(c*-b?)
B (a-b)(b—c)(c-a)
_ (a—h)((a®+ab+b?)(c—b)—(c —b)(c? +bc + b?))
- (a—b)(b-c)(c—a)
_(a-b)(c—b)(@*—c?+b(a-c))
B (a-b)(b—c)(c-a)
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_(a-b)(b-c)(c-a)a+b+c)

=a+b+c, gjéqgéduhg treguar.
(a_b)b—c)(c—a) Fore. geaeding e

Detyral8. Le té jeté a numé& i ploté. Tregoni se numri
a(a+1(a+2)(a+3)+1 éshtékatror i ploté.

Zgjidhja.

Zbérthejmé numrin e dhéné
a(a+1)(a+2)(a+3)+1=(a’+a)(a®*+5a+6)+1
=a*+5a’+6a*+a’+5a°+6a+1
=a*+6a’+11a® +6a+1
=a’+6a*+9a”+2a°+6a+1
=(a*+3a)’+2(a®*+3a)+1
=(a®+3a+1)%, gjéqéduhgj treguar.

Detyra plotésuese

19.  Le téjeté « numér i ploté. Tregoni se numti (a+1)(a+3)(a+5)(a+7)+17

nuk éshté katror i asnjé numri té ploté.

20. Le t& jeté a#0,aeZ. Tregoni se numri (a+2)(a+3)(a+4)+3 nuk

éshté fuqia e treté e asnjé numri té ploté.

Detyra 19. Vértetoni se shprehja A=(n*+5n)(n”+5n+10)+24, neZ mund
té shprehet si prodhim i katér numrave té njépasnjéshém té ploté.
Zgjidhja.
Transformojmé shprehjen e dhéné si vijon
A=(n*+5n)(n*+5n+10) + 24

= (n? +5n)(n* +5n) +10(n” + 5n) + 24

=(n*+5n)*+2-5-(n*+5n)+25-1

=(n*+5n+5)%-1

=(N*+5n+5-1)(n*+5n+5+1)

=(n*+5n+4)(n* +5n +6)
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=(n+DY(n+4H(n+2)(n+3)
=(n+D(n+2)(n+3)(n+4), gjé gé duhgj vértetuar.

Detyra 20. Vértetoni se polinomi  x* +x® +x*+x" +1 plotpjesétohet me
X+ x4+ X2+ x+ 1

Zgjidhja.
Letéshénojmé A= x™+x®+xZ+x"+1, B=x*+x*>+x* + x+1.
Shayrtojmé ndryshimin A —B.
A-B=x"+xT+xZ+x"+1-x*—x*—x*-x-1
=(x* = xN+(xF=x)+(x*Z=x)+ (x"=x)
=x"(x© 1) + x3(x® 1) + x*(x® =) + x(x*° -1) .
Vérgimé se ¢do faktor i ndryshimit A — B plotpjesétohet me x°—1. Késhtu gé
mund té shkrugjmé
A-B=(x>-1)q(x)
Duke pjesétuar me B kemi
A-B _ (x°-Dq(x)
B x'+x*+x*+x+1

g—lz (x=1)q(x) . Pse ?

Pra §=1+ (x=2qg(x)=g(x). D.m.th. %: g(x) gé d.m.th. se A plotpjesétohet
me B, gjé gé duhej vértetuar.

Detyré plotésuese

21.  Ngjashém si né detyrén e mésipérme vértetoni se polinomi X' + x* +1 nuk

plotpjestohet me polinomin X" +x%+1.

Detyra21. Té caktohet mbetja gjaté pjesétimit té polinomit P(x) me
polinomin P,(x) ku P(x)=x*®-4.x"*%+2, P(x)=x*-2x.

Zgjidhja.
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Mbetja e pjesétimit té polinomit P(x) me PR(x) éshté polinomi linear

I(x)=ax+b pram:Q(xHM

R() P(X)

Pra

P(x) = R(x)-Q(x) +1(x)

P(X)=Q(x)-x(x—2)+ax+Db.
Pé x=0, P(0)=D.
P& x=2, P(2)=2a+b.
Qartése P(0)=2.Prab=2
Po ashtu lehté tregohet se P(2)=2.D.m.th. 2=2a+2=a=0
Pramerret mbetja [(x) =2.

Detyra plotésuese
22, Tetéjeté dhéné polinomi p(x)=X"+x""+..+X, n>1 xeR.

Tregoni se mbetja gjaté pjesétimit t€ polinomit P(X) me polinomin

p,(X) = x* — 2x éshté polinom trajtés kX, ku ke N .

23.  Né universitetin alfa, gjymtyra e liré e polinomeve éshté numér natyror mé i
madh se 1. N& kété universitet polinomi P(X) quheti “#yjesh#’” nése gjymtyra

e liré e tij éshté numér i thjeshté. T¢€ tregohet se né universitetin alfa, “polinomi
i thiesht?” nuk plotpjestohet me asnjé polinom.

Detyra 22. Técaktohen a,b,c,d ashtu gé pér cdo x té vligjé
a(xX+Dx(x=1) +bx(x=D +c(x-1)+d = x>.
Zgjidhja.
Transformojmé shprehjen e dhéné
a(x+Dx(x-1) +bx(x-D +c(x-1)+d =x*
ax® —ax+bx* —bx+cx-c+d =x°
ax’+x(c—a—b)+bx*+d-c=x> (1)
Duke barazuar koeficientét e té dy anéve té relacionit (1) merret sistemi

a=1Arc-a-b=0Ab=0Ad-c=0 me zgjidhjen e té cilit merret
a=1b=0,c=1d=1.
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Detyra plotésuese

24.

Tregoni se nuk ekzistojné numrat natyror a,b,c,d té tillé qé pér ¢do X e R
té vlejé a(x® +1)(x +2) +b(x* +1) + cx+d =bx>.

25. Tregoni se nuk ekzistojné numrat e ploté a,b,c,d té tllé qé pér ¢do XxeR
té vlejé ax(x® +1) +bx(x —2) + cx + d(x* +1) —%z xz(x +gj .
Detyra23. Té caktohen numrat real I,m,ndhep ashtu Q& thyesa
X+ X3+ mx® + nx + e ) ) )
3 5 P pas thjeshtimit té shndérrohet né thyesén
X*+3x“+x-5
X* —4x+5
x-1
Zgjidhja.

Vérgimé se numéruesin e thyesés sé dhéné duhet shkruar né formén

X* +Ix3 + mx® + nx+ p = (x> —4x +5)(ax® + bx +¢) (1)

kurse eméruesin né formén

X%+ 3% +x—5=(x-1)(ax* + bx +c¢) (2)
Nga (1) merret

x* + I3+ mx? + nx + p = ax* + (b —4a)x® + (c + 5a — 4b)x*

+(5b—4c)x+5¢ 3
Prej nga merret
a=Lb-4=I;c+5-4b=m;5b-4c=n @

Nga (2) merret (shfrytézojmeé faktin gé a=1).

XX +3x° +x-5=x3+(b-D)x*+(c—b)x-c

Pra

b-1=3 c-b=1c=5 5)
Nga(5) merret b=4,c=5.

Kur kéto vlierai zévendésojmé né (4) marrim
I=0,m=-6,n=0dhe p=25.
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Detyra 24. A ekziston polinomi P(x) me koeficientét numra té ploté gé
plotéson kushtet P(2) =4 dhe P(6) =67

Zgjidhja.
Le té jete P(x)=ax"+a, X"'+..+ax+a, polinom i cfarédoshém me
koeficienté té ploté.
Atéheré P(@=aa"+a _a" " +..+aa+a,
P(b)=ab"+a, b +..+ab+a,
Prandgj P(a)-P(b)=a, (a"-b")+a, (" -b" ") +..+a,(a-h)
Pra P(a) - P(b) plotpjesétohet me a—b .
Nérastintonépér a=6, b= 2, kemi
P(a)-P(b)=6-4=2,kurse a-b=4.
Pra 2:4 gjé gé nuk éshté e sakté. Pérfundojmé se polinomi i tillé nuk ekziston.

Detyré plotésuese

26. A ckziston polinomi P(X) me koeficienté numra t€ ploté jonegativ qé

plotéson kushtet P(6) =48 dhe P(2) =167

Neése po té caktohet ai polinom.

Detyra 25. Vértetoni se numri
111.--11-22---2

H_J
2n-shifra n-shifra

éshté katror i njé& numri té ploté.

Zgjidhja.
Letéjeté 111---11=a. Atéheré 111---11=a-10" + a. Pse?
%,_J %,_/
n—shifra 2n-shifra

D.m.th.

111---11-22---2=(a-10" +a) - 2a

%,_/ H,_/

2n—shifra n—shifra

=a-10"-a=a(10"-1)=a-99---9=a-9-a=9a° = (3a)?,
%,—/

n-shifra

gjé gé duhgj vértetuar.
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DETYRA PER USHTRIME

1. Faktorizoni shprehjen A=a*(b®-c?)+b*(c®* —a®)+c*(a’-b?).

2. Té zbérthehet né faktor linear shprehja
bc(b+c)+ca(c—a)—ab(a+b).

3. Zbértheni né faktor polinomin
P(x,Y,2) = xy(xX* = x?y + xy* = y°) + yz(y* - y’z + yz°* - 2°)

+2x(2° - 2°x+ X% = x%).

4, Thjeshtoni shprehjen
2(a®*+2a-1)%+5(a’+2a-1)(a*+1) +2(a® +1)°.

5.  Thjeshtoni shprehjen (a—b)c®—(a—c)b®+(b—c)a’.
6. Vértetoni senése a+b+c=0,kua=#0,b=0, c#0, atéheré

a-b b-c c-a c a b
+ + . + + =9.
( c a b j(a—b b-c c—aj

7. Vértetoni sevlen

(\/a+b+2\/£+\/a+b—2@)2=4max(a,b), (ab>0).

8. Nése vigné relacionet

3
X+y+z=a, x2+y2+22=§a2, x+yi+z®=ad.

té caktohen

1) xy+yz+zx; 2) xyz; 3 x*+yr+zt.



10.

11.

12.

13.

14.

15.
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Nése ax? =by? = cz? dhelililog tregoni sevlen
X y z

Jax+by+cz =Ja++vb++c.

Nése pér numrat real a,b,c,d,x,y,z té ndryshém nga zero vlgjné kushtet

2 2 2
i+1+£=1dhe3+9+3=0 tregoni sevlen —2+y—2+z—2=1.
a b c X y z a~ b° ¢
.. . . 1 11 1
Nése numrat racional a,b,c plotésojné kushtet —+—+== ,
a b c a+b+c
abc =0, a+b+c = 0 vértetoni se vlginé relacionet:
a) at+b+c#0osea+c=00seb+c=0
1 1 1 1
b) a2t + p2n-1 + oL = a2ty ot neN.
Nése a=-b=c=-a dhe x=a_b,y=b_c, S22 Vertetoni se
a+b b+c c+a

vien
@+ XA+ YY)+ 2)=1-x)1-y)1-2).

Nése pér numrat pozitiv a,b,c,d vien
a*+b*+c*+d*=4abcd ,

vértetonise a=b=c=d.

. 111 . 2 2 o

Nése x+y+z=1, —+—+==0, njehsoni x“+y“+z°.
Xy z

Nése numrat e dhéné a,b,c, x,y,z jané té ndryshém nga zero dhe nése

2_ 2_ 2_
X“—yz _yT-x _z xy;‘éo
a b c

atéheré vien
a’-bc b*-ca c’-ab
X y z

. Vértetoni.
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16.

17.

18.

19.

20.

21.

22.

23.

24.

Nése a,b,c jané numra pozitiv pér té cilét vlen a+b<c, atéheré
vértetoni sevlen

\/a+b+c+2\/ac+bc +\/a+b+c—2\/ab+bc =2yc.

Nése

ay-bx_ox-az_b2-¢) upersvien X=Y -2 vertetoni.
c b b a b c

Vértetoni se nése a,b,c e R, barazia
(a—b)*+(b-c)*+(c—a)’
=(a+b-2c)*+(b+c—2a)*+(c+a—2b)?

implikon a=b=c.

Vértetoni senése a+b+c=0, atéherévlen
a’+b°+c® a’+b’+c® a’+b%+c?
5 3 2

Vértetoni senése a+b+c=0, atéherévlen
a’+b’+c’ _a’+b°+c® a’+b%+c?
7 5 2

Vértetoni se nése a + b + ¢ =0, azb,b#c,c#a, aéheré
b-c c—-a a-b
a b c

en 5+ 5+ 5=
(b-c)* (c—a)° (a-h)

vl

Vértetoni senése a+b+c=0, atéherévlen

a5(b% +¢?) + (a? +.¢7) + c¥(a? + b?) = B HRTHCN@+DTCT)
2

Nése a® +b?+c?=u dhe a+b+c=v atéheré a®?+b?+c?>+ab+ac+bc
= %(u +Vv?) . Vértetoni.
1 1

Nése ax® =by® =cz® dhe 1+—+—=1, atéheré
X y z



3fax? +by? +cz? =3/a + b +3/c . Vértetoni. Pérgjithésoni.

25.  Neése \/x2+§/x4y2 +\/y2+3 x’y* =a, atéheré

3 437 =V . vestetoni,

26, Neser-22_%_ _ % ganers
bl b2 b3 bn
J@ +a,+.+a) (0, +b, +..+b) = /ab +/ab, +..+ /ab, .
Vértetoni.

27.  Vértetoni se 2\/3+\/5—\/13+\/4_8 =V6++2.

28. Ténjehsohet vierae shprehjes
\/7—@ +\/5—\/ﬂ +\/3—\/§ .

29. Téthjeshtohet shprehja

=23 2623 22623 |22 42 145 .

30. Té njehsohet shuma

A=3/20++/392 +3/20-+/392 .

31. Tregoni sepér n>2 vlen barazia
D) 1oL (1o ) fa L )oneL
4 9 16 n 2n

V értetoni identitetet
b-c c—-a a-b 2 2 2

+ + = + + .
(a-b)(a-c) (b-c)(b-a) (c—-a)b-a) a-b b-c c-a

23
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5 2. d-DA-0) . (@-0)d-a) . [@d-a)d-b)_..
(a=bh)(a-c) (b—c)(b-a) (c—a)(c-b)

34. Vértetoni se polinomi
%+ a’+b* - 2(%a +%b2 -~ asz éshté katror i njé trinomi.

35. Veértetoni sevlen

1 N 1 2 4 N 8 N 16 B 32
1-x 1+x 1+x% 21+x* 1+x® 21+x® 1-x®’

[ X1,
36. Vértetoni sevlerae shprehjes
b ¢\ (a c)Y (a b)Y (b c\(a ¢ a b
—F—| == == ||| == || =+
c b c a b a c b)\lc a/{b a
éshté konstante pér abc = 0.

Vértetoni implikacionet

2 2 2
37. x= D+ —a" :(a+c—b)(a+b—c)/\(b¢0’c¢o,
2bc (a+b+c)(b+c-a)

|b+c|¢aj:>(x+1)(y+1)=2.

2 2 2
38. (X+y+z=0Axzy#zAXxyz#0) = 2X bl +22 221.
(Y=2)"+(z-x)"+(x-y)" 3

Nése a+b+c =0, vértetoni identitetet

39, a N b N c b+c+c+a+a+b+2 _3
b+c c+a a+b a b C

a’ b? c? 3

a?—(b-c) b -(a-c) —(a-b)> 4




41.

42.

43.

44,

45.

46.

47.

48.

49.

50.
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Vértetoni identitetin
a’h? b2c? a’c?

+ + =ab+ac+bc.
(a-c)(b—-c) (b-c)(c-a) (c-b)(a-b)

Tregoni se (a—D(a—3)(a—4)(a—6)+10 éshté numér pozitiv pér ¢cdo
aeR.

A ekzistojné numrat real a,b,c,m pér té cilét vien

x* +2x% - 23x% +12x + m = (x* + ax + ¢)(x* + bx +¢) ?

Té caktohen a,b ashtu gé polinomi P(x) = x* +ax®+bx*—8x +4 té jeté
katror i plotéi njé trinomi kuadratik p(x).

Té caktohet mbetja gjaté pjesétimit té polinomit P(x) = x*® —3x™° -1 me
polinomin P(x) = x* —4x+3.

Polinomi P(x) gjaté pjesétimit me x+1 jep mbetjen 3, kurse gjaté
pjesétimit me x—1 jep mbetjen 5. Té caktohet mbetja gjaté pjesétimit té

polinomit P(x) me x*-1.

Né& polinomin P(x) = x* + ax*+bx + ¢ , t& caktohen numrat rea a,b,c né
ményré gé polinomi té plotpjesétohet me (x —1)°.

Né polinomin x>+ mx* + 2x* + nx* = 3x + p té caktohen numrat real
m,n, p né ményré gé polinomi i dnéné té plotpjesétohet me x° +1.

Cilin kusht duhet plotésuar numrat real a,b,c,d né ményré gé shprehja
a’+d?*—2b(a+c—b)+2c(c—d) téKketé vierén mé té vogél?

Té thjeshtohet funksioni

2 2
f(x,y)=\/x+yy +2&—\/X+yy “2JX, kux>0,y>0.




TEORIA ELEMENTARE E NUMRAVE

1. Vértetoni se nuk ekzistojné numrat e ploté x,y pér té cilé vlen
(x,y)=7dhe x+y+xy=95, ku shénimi (x,y) paraget plotpjesétuesin
mé té madh té pérbashkét té numrave x dhey.

Zgjidhja: Ngarelacioni (x,y) =7 rrjedhé se ekzistojné numrat e ploté x,y, té
tillé gé x=7x,, y=7y, . Kur kéto vlera pér x dhey, zévendésohen né
barazimin x+y+Xxy =95 merret 7x, +7y,+7x, -7y, =95. Pra

T(X + Y, + 7% Y,)=95.

gi€ gé nuk éshté e sakté sepse né anén e maté kemi numér gé
plotépjesétohet me 7 e né anén e djathté jo.

2. Nése n éshté numeér tek atéheré n” —1 plotpjesétohet me 8. Vértetoni.
Zgjidhja: Megé n éshté numér tek ai mund té shkruhet né trajtén
n=2k+1, kukeZ.Kemi n°~1=(2k +1)*-1=4k(k +1).

Megé nga dy numra té njépasnjéshém njéri pre tyre éshté cift
pérfundojmé se 4k (k +1) plotpjesétohet me 8.

3. Cdo numér i pérbéré n ka faktor té thjeshté p>1, i cili éshté mé i vogé
ose baraz me +/n .

Zgjidhja: Megé n éshté numér i pérbéré, até mund ta shkrugimé né trajtén
n=p,-p,. Skur gé té dy faktorét ethjesnté p, dhe p, téjené mété
médhenjé se Jn, pra sikur p1>\/ﬁ dhe p, =+/n do té kishim
n=mp,-p,> Jn-v/n=n gé paraget kontradiksion. Pra s& paku njéri
ngafaktorét p,, p, éshté méi vogél ose baraz me Jn.

4, Vértetoni se

|
(@-+a,+..+a,) éshté numér i ploté, nése a, (i =1,2,...,n)
alat..-a

jané numra té ploté jonegativ.

Zgjidhja: (a1+a2+...+an)!=(a1+a2)!.(aﬂ_+a2+a3)!.m.(a1+a2+...+an)!
a'lal..-a! ala,) al(a +a,)! al(a+...+a, )




[y +a,) (a+a,+a, a,+a,+..+a,
- aZ a3 an

I
té ploté (Pse?) atéheré edhe numri (alat'a: '+ ; ?“)' éshtéi ploté.
a* 2.'--- * n-

5. Vértetoni se ekzistojné pambarim shumé numra té thjeshté té tratés
4k-1(keN).

Zgjidhja: Sé pari vérggmé se numrat 3, 7,11, 19, 23, 31, ... jané numra té
thjeshté té trajtés 4k —1. Duhet té tregojmé se numra té thjesnté té
késgj trajte ka pambarim. Supozojmé té kundértén. Pra, se bashkésia
e numrave té thjeshté té trajtés 4k —1(k € N) éshté e fundme. Le té
jetéao N={371L..,P}.

Shgyrtojmé numrin N =4(3-7-11-...-P,)-1. S& pari lehté tregohet se
numri N éshté mé i madh se ¢do numér nga bashkésia N dhe ka trajtén
4k -1 (kétu rolin e k — s& e luan prodhimi 3-7-11-...-P,). Pra, sipas
supozimit N éshté numér i pérbéré. Le té zbérthejmé numrin N né faktor té
thjeshté. Megé N +1=4(3-7-11-...-P,) plotpjesétohet me té gjithé
numrat e thjeshté té trajtés 4k —1, atéheré N éshté relativisht i thjesht me
té gjithé ata numra, e megé N éshté numér tek té gjithé faktorét e tij té
thjesnt kané tragjtén 4k +1. Por kjo éshté e pamundur sepse prodhimi i dy
numrave té trajtés 4k+1 éshté i té njgtés trgté  Vérteté
(4k, +1)(4k, +1) =16k k, +4k, +4k, +1=4(4kk, +k, +k,)+1=4r+1.
D.m.th. prodhimi i disa numrave té trajtés 4k +1 ka té nj&tén trajté,
giersaN katrajtén 4k —1. Pra arritém né kontradiksion té supozimit se N
éshté i pérbéé. D.m.th. N éshté numér i thjeshté, dhe kjo tregon se
bashkésia ./°éshté e pafundme, pra se bashkésia e numrave té thjeshté té
trajtés 4k —1 éshté e pafundme (d.m.th. numra té thjeshté té trajtés 4k —1
ka pambarim shumé).

6. Vértetoni se ¢do dy numra (anétar) té vargut F, = 2% +1 k=01,.. jané
relativisht té thjeshté mes veti.

Zgjidhja:
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Letéjeté p numér i thjesht tek. Vértetoni se thyesa % mund té paragitet

né ményré té vetme né formén
2 1 1
—_— =4 —
p Xy
ku x,y jané numraté ndryshém natyror.

Zgjidhja: Transformojmeé relacionin E:1+1. Marrim

p Xy
2Xy = pX+ py
4xy =2pxX+2py
4xy + p® = p® +2px +2py
4xy + p® —2px—2py = p°
(2x—p)(2y-p)=p°. (1)
Megé x # y = 2x— p # 2y — p. Prambetet gé zgjidhja e (1) té jeté sistemi
— = 2 2X_ =1
pr } Aol } @
2y-p=1 2y-p=p
Pse? Pas zgjidhjes s sistemit (2) marrim zgjidhjet:
x, =P+t «- PP+
2 ose 2
_Pp(p+) y=P+l
2 2
Megeé zgjidhjet jané simetrike sipas x—it dhe y—it pérfundojmé se paragitja

y

e numrit E éshté e vetme.
p

Le té jené a dhe b numra natyror. Gjaté pjesétimit té numrit a®+b* me
a+b merret herési g dhe mbetja r. Caktoni té gjitha dyshet (a,b) pér té

cilét g*+r=1977.

Zgjidhja: Sipas kushtit té detyrés vien

a’+b’=(a+b)g+r ose



2 2
a_+b =q+ ' , 0<r<a+b @D
a+b a+b

Tani nisemi ngafakti i njohur
(a—b)*>0=a’-2ab+b*>0=a’+b*>2ab

2(a®*+b*)=a’*+b*+a’+b*>a’+b*+2ab=(a+b)>.

Pra
2 2
a“+b 2a+b )
a+b 2
Nga (1) dhe megé r <1 kemi
a+
a’+b?
g< <g+1
a+b

Shayrtojmé relacionin g +r =1977.
Megé 45° = 2025 > 1977 dhe
447 =1936 <1977 mbetet gé q < 44 dhe
r>1977-1936=41.
Po ashtu lehté tregohet semegé r <a+b , duhet gé r <90. Pse?
Tani pér q <43 kemi r>1977—(43)*> =128, pra r >128 qgé kundérshton
faktin r<90. Késhtu gé vetmja dyshe (q,r) gé plotéson relacionin
g% +r=1977 &shté q=44 dhe r =41.
Pér kéto vlieraté g—sé dhe r—it kemi
a’+b?® ay M

a+b a+b’

Pas transformimeve merret barazimi
a’—44a+b*—-44h-41=0.
Duke zgjidhur barazimin e fundit sipas a—sé kemi

a,,=22++/525+44b —b?
Qarté se pér té gené a numé natyror é&shté e nevojshme @é
\525+44h —b* =Kk, keN. Pas  transformimeve merret

b?-44b+k*-525=0, prej nga b, , = 22++/1009-k? .
Ngjashém, st mé sipér konkludojmé se



J1009-k? =L, Le N =1009=k? + L

Nése shqyrtojmeé shifrat e fundit t& numrave k dhe L, ato mund té jené (0,

9) ose (4, 5) sepse vetém atéheré shuma e tyre jep numrin 9 si shifér té

fundit. Tregoni se rasti i paré éshté i pamundshém kurse rasti i dyté s

zgjidhje jep dyshen (28, 15) ose (15, 28). Pér kéto vieraték, L merret gé:
a,=50,a,=37; a,=50,a,=7

b, =37, b, =50; b, =7, b, =50. Tregoni.

Vértetoni se barazimi (p-1)+1= p" nuk ka zgjidhje pé numrat natyror p
dhennése p>5.

Zgjidhja: Supozojmé té kundértén, prase (p-1)+1=p".

10.

Nése (m—p)|(mn+ pq) vértetoni sevlen

(m-p)|[(mg+np) (m,n,p,geN, m=p).

Zgjidhja: Relacionin mg+ np e shkrugimé si vijon

11.

mg+ np =mn+ pg—mn— pq+ mq+ np
=mn+ pg-n(m-p)+qg(m-p) =mn+ pq+(m-p)(g-n).
Megévlen (m—p)|(mn+ pg) = mn+ pg=k(m-p), keZ.
Pra. mq+np=k(m-p)+(m-p)(g-n)
=(m-p)(k+q-n).Pra(m-p)|(mg+np), gjégéduhg vértetuar.

A mund té caktohet numri n ashtu gé numri 19" —1 té plotpjesétohet me
18 dhe 3?

Zgjidhja: Numri 19" —1mund ta shkruajmé si vijon

n n
19" -1=(18+1)" -1=18"+| [18""+..+ 18
1 n-1

Qé 19" -1 té plotépjesétohet me 18 dhe me 3 éshté e nevojshme dhe e
mjaftueshme gé (-1)" +1=0, pragén té jeté numér cift.

n n
20" —1=(20-1)" —1=20" —[1j20“+...+ (—1)“(n 1j20+ (-1)" +1.
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12. Té caktohen zgjidhjet e plota (X,y) té barazimit té Diofantit
X2 —xy+y?=x+Vy.

Zgjidhja: Barazimin e dhéné e zgjidhim sipas x dhe marrim
X2 —xy+y>=x+y
X>—(y+D)x+y*—y=0

~ y+1i\/(y+1)2—4(y2—y) _y+1t4-3y*+6y+1

2 2
Qé x— té jeté numér rea éshté e nevojshme dhe e mjaftueshme gé

3-23 3+ 2\/5}_

3 2

1,2

-3y? +6y+1>0 pragé yeli

Megéy éshté numér i ploté mbetet g¢ y=00sey=10sey=2.
P& y=0=x=0o0sex=1

P& y=1=x=00sex=2

Pér y=2=x=10sex=2.

Bashkésia e zgjidhjeve éshté Z ={(0,0),(0,),(1,0),(1,2),(2,),(2,2)} .

13. Veértetoni se gjaté pjesétimit t& numrit té thjeshté me numrin 30 merret
mbetja gé éshté gjithashtu numeér i thjeshté.

Zgjidhja: Letéjeté q herési kurse r mbetja gé merret gjaté pjesétimit té numrit
téthjesht pme30. Pra p=30g+r (r<30).

Duhet té tregojmé se r éshté numér i thjeshté. Vérteté sikur né té
kundértén r té jeté i pérbéré ai ka faktor té pérbashkét me numrin 30 dhe
né kéé rast do té merrnim gé edhe p éshté i pérbéré gé éshté né
kundérshtim me supozimin. Prambetet gé r té jeté i pérbéré.

n

14. Té caktohen té gjithé numrat e ploté a pér té cilé shprehja a +1l éshté

NuUMEr i ploté.

Zgjidhja: Transformojmé shprehjen e dhéné si vijon



a"+1 a"-1+2 a“—lJr 2
a-1 a-1 a-1 a-1

_ N 2
=a"'+a"? +..+a+l+—
a-1

Duhet gé ail té jeté numér i ploté e kjo éshté e mundur nése

a-1e{-2-112 prg ngarrjedh se a{-10,2,3} .

15. Té caktohen té gjithé numrat natyror n pér té clét numri 3(n®+n)+7
plotpjesétohet me 5.
Me fjalé té tjeraduhet té gjgfmé ata numran pér té cilét
3(n*+n)+7=0 (mod>5) .
Meqgé ¢do numér natyror mund té shkruhet né trajtén
n=5k,n=5k+1 n=5k+2, n=5k+3, n=5k +4.
shqgyrtojmé kongruencat

1) n=0 (mod5); 2) n=1 (mod 5); 3) n=2 (mod>5)
4) n=3 (mod 5); 5) n=4 (mod 5).
Zgjidhja:
1) Nése n=0 (mod 5) atéheré n® =0 (mod 5). Duke shfrytézuar vetité e
kongruencés kemi:

n®+n=0 (mod5)
3(n” +n) =0 (mod5)
3n*+n)+7=7=2 (mod5).

2) Nése n=1 (mod 5)=> n* =1 (mod5)
n®+n=2 (mod>5)

3(n? +n)+7=13=3 (mod5)

3) Nése n=2 (mod 5) = n?=4 (mod 5)
3(n*+n)+7=25=0 (mod5)
4) n=3 (mod 5) = n*=9 (mod 5)



3(n®+n)+7=43=3(mod5)
5 n=4 (mod5) = n*=16 (mod 5)
3(n*+n)+7=67=2 (mod5)

Nga rastet 1) — 5) vérggmé se pé& n=5k+2 ke{012..} numri
3(n*+n) + 7 plotpjesétohet me 5.

16. Asnjé nga numrat a,b,c,d,e nuk plotpjesétohet me 5. Vértetoni se
a*+b*+c*+d* +e* plotpjesttohet me 5.

Zgjidhje: Numri x gé nuk plotépjesétohet me 5 mund té shkruhet né njé nga
format vijuese:

x=5k=+1 x=5k+2, x=5k+3, x=5kx+4 (keZ).
L ehté tregohet se né secilin nga rastet e mésipérme vlgjné implikacionet
x=+1 (mod5) = x* =1 (mod 5)
x=42 (mod5) = x*=16=1 (mod 5)
x=13 (mod 5) = x*=81=1 (mod 5)
x=+4 (mod5) = x*=276=1 (mod 5)

Né& té gjitha rastet numri x* =5s+1, seZ . Késhtu pér fugité e katérta té
numrave a,b,c,d,e kemi:

a*+b*+c*+d* +e* =(5s, +1) +(5s, +1) + (55 +1)
+(55,+1) + (55, +1) =5(s, +S, +S;+S, +S; +1) .
Pra (a*+b* +c* +d* +e*):5 gjé qé duhgj treguar.

17. Té caktohen shifrat x dhe y ashtu gé numri 1984xy té plotépjesétohet me
8 dhe me 9.

Zgjidhje: Dihet se numri i dhéné plotépjesétohet me 9 nése shuma e shifrave té
tij plotépjesétohet me 9.

Pra gé numri 1984xy té plotépjesétohet me 9 duhet g& 4+x+y
téplotépjesétohet me 9.

Prambetet g& x+y=5 ose x+y=14.

Né anén tjetér numrin 1984xy e shénojmési vijon:



198400 +10x + y = 8- 24800+ 8x + (2x + )

Qé numri i dhéné té plotépjesétohet me 8 duhet gé 2x+y té
plotépjesétohet me 8.

Nése x+y=5 atéheré 2x+y=x+5 plotépjesétohet me 8 nése x=3.
Pra x=3, y=2.D.m.th. kemi numrin 198432 .

Nése x+y=14 atéheré 2x+y=x+14 plotépjesétohet me 8 nése
x =2 dhe y =12 dhe detyranuk ka zgjidhje.

18.  Té caktohet shifrae fundit e numrit 77 .

Zgjidhja: S& pari vérgmé se numri 7> mund té paragitet né trajtén 4k +1 (né
kétérast k =12).

Numri 7% mund té paragitet né trejtén (4k +1)(4k +1) = 4k, +1.
NE& pérgjithési numri 7" mund té paragitet né trajtén 4k +1.
Tani 7’ =7-7° mund té paragitet né trajtén

7(4k +1) =7-4k + 4+ 3=4k, +3.

Ngjashém tregohet se numri 7” mund té paragiitet né trajtén 4m +3.
Prakemi:

7" —7*m3 _ 7 .73 2 7% =3 (mod 10) 1)
Né (1) shfrytézuam faktin gé
7* =1 (mod10) = 7*™ =1 (mod10) .

Rezultati i arritur né (1) tregon se numri 77" -3 plotpjesétohet me 10, e
kjo d.m.th. se shifra e fundit éshté 3.

3 2
19. Neésem éshté numér i ploté atéheré edhe numri % + m7 +% éshté numér

i ploté.

Zgjidhja: Transformojmé sé pari shprehjen e dhéné

m* m? m_2m*+3m*+m _ m(2m®+3m+J)

3 2 6 6 6
_m(m+1)(2m+1)
7 .
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20.

Njéri nganumrat m, m+1 éshté cift. Dallojmé dy raste:

1) Njéri nga numrat m apo m-+1 plotpjesétohet me 3 dhe né kété rast
éshté e garté se m(m+1)(2m+1):6.

2) Asnjéri nga numrat m, m+1 nuk plotpjesétohet me 3, Atéheré numri
m—1 plotpjesétohet me 3. Atéheré m—-1=3k = 2m+1 =3(2k+1)

pra 2m+1 plotpjesétohet me 3. Pra m(m+1)(2m+1) plotpjesétohet
me 6.

Té caktohen té gjitha treshet (a,b,c) té numrave natyror ashtu gé
a’+bh*=2°.

Zgjidhja: Nése a=b merret si vijon:

a’+b*=2a’=2"=a*=2"
log,a* =log, 2°* = 2log,a=c-1
Iogzach_lzazzcz_l.
Megé ae N mbetet gé a=2", ke N U{0}.
Prab=2". Atéheré
2% =2"=>c=2k+1
Pra (2°,2%,2k +1) &shté zgjidhje.

Le téjené numrat a,b té ndryshém té tillé gé vlen relacioni a® +b? =2°.
Dallojmé rastet:

1) a—numér cift (a=2m); b —numértek (b=2n+1). Kemi
(2m)*+(2n+1)* = 2°

4m® +4m* +4n +1=2°
4m® +4n +n)+1=2°

gj€ gé nuk éshté e sakté sepse né anén e majté kemi numér tek e né anén e
djathté numér cift.

2) Ngjashém tregohet nése a — tek dhe b — ¢ift.

3) Letéjenénumrat a,b numratek, praa=2n+1 b=2n+1. Atéheré

a?+b?=2 < Am’+4m+1+4n® +4n+1=2°
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& 4k+2=2kuk=m*+m+n*+n,prakeN.
Prakemi 2(2k +1) = 2° = 2k +1= 2",
Barazimi i fundit éshté i mundshém vetém pé c=1dhe k=0. Pse?
Né kétérast a=1, b=1. Pse? Pra, kemi té njétén zgjidhje (1,11) ecila
merret kur né zgjidhjen (2%, 2%, 2k +1) merret k =0.

4) Sikur a=2m, b=2n shprehja merr trgjtén m>+n®=2°?. Duke béré
shqyrtimet si mé sipér lehté tregohet se a=b .

21. Nése numri 22 +1, neN éshté numér i thjeshtd, vértetoni se ai nuk
mund té paragitet si ndryshim i fugive té pesta té dy numrave natyror.

Zgjidhja: Supozojmé té kundértén; pra se
2% +1=m°—k° = (m=k)(m* + m*k + m?k? + mk® + k*)

Megé 22 +1 éshtéi thjeshté mbetet g&¢ m—k =1=>m=k +1.
Atéheré

27 = 14 (k+1)° —k®=5(k* + 2k®+ 2k? + k) .

D.m.th. 2% :5. Tregojmé gé kjo nuk éshté e sakté.

Mjafton té tregojmé se 2" :5 (ngakjo rrjedhé edhe pjesa e mésipérme).
Supozojmé té kundértén, prase 2":5, dm.th. 2" =5k . Qarté se k =2k, .
Pra 2"=5-2k,=>2""=5k,. Qarté se k,=2k,=2"?=5k,. Duke
vazhduar kété proces merret 2 =5k, gjé gé nuk éshté e sakté.

Pranumri i dhéné nuk mund té shkruhet si ndryshim i fugive té pesta té dy
numrave natyror.

22. Nése d éshté pjesétuesi mé i madh i pérbashkét pér numrat e ploté a,b
atéheré ekzistojné numrat e ploté x,y tétillégé ax+by=d.

Zgjidhja: Shgyrtojmé bashkésiné B={ax+by:x,yeZ}. Kjo bashkés
pérmban numra negativ, numra pozitiv si dhe zeron. Le té jeté
c=ax+by numri méi vogél pozitiv i bashkésisé B. Vértetojmé se
c|a. Supozojmé se ¢ nuk e pjeséton numrin a. Atéheré ekzistojné
numrat e ploté g dher tétillé gé

a=c-q+r, O<r<c.
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Késhtugé r=a-c-q=a—-qg(ax+by)=(1-gx)a—baqy .

Lehté shihet se numri r i takon bashkésisé B, gjé gé éshté né kundérshtim
me supozimin se ¢ éshté numri mé i vogél pozitiv nga bashkésia B. Pra
c|a. Ngjashém tregohet se c|b.
Tregojmé tani se ¢ éshté pjesétuess mé i madh i pérbashkét i numrave
a,b. Me fjalé té tjera tregojmé se c=d. Megé d=(a,b) mund té
shkrugimé a = pd, b=qd késhtu gé kemi:
c=ax+by=pdx+qdy=d(px+qy). Kjo tregon se d|c
prandgy d <c. Megé sipas detyrés d éshté pjesétuess mé i madh i
pérbashkét i numrave a dhe b nuk mund té jeté d <c, pra mbetet gé
d =c. D.m.th. d =ax+hy, gjé gé kompleton vértetimin.

23. Veértetoni se numrat n, n+1, 2n+1(dy nga dy) né cifté jané relativisht té

thjeshté.
Zgjidhja: Sé pari pérkujtojmé se numrat a,b jané relativisht té thjeshté nése
(a,b)=1.
Tregojmésevlen (a,b) =(a,a+hb) (D)

Letéjeté (a,a+b)=d . Nébazé té detyrés paraprake, ekzistojné numrat e
ploté¢ x,y té tillé g8 ax+(a+b)y=d, prgg nga merret @é
a(x+y)+by=d.D.mth. (a,b)=d.

Poashtu lehté tregohet se (n,1) =1. Pse?

Tani tregojmé se viginé reacionet: (n,n+1)=1; (n,2n+1)=1 dhe
(n+12n+1)=1.

Vérteté nga (1) kemi () =(n,n+1)=1.
(n,n+)=(n,2n+1) =1.
Megé (a,b) =(b,a) kemi (n,n+)=(n+Ln)=(n+12n+1)=1.
24. Veértetoni se a® +1 éshté pjesétuesi numrit a2 —1, pér m > n, dhe se pér
a,mneN, m=#n vlen

2, a— numér tek

2m 2" 1 — .
(@ +La” +1) {L a— numér cift

Zgjidhja: Megé (@ +1)-(a® -1)=a®" -1 pérfundojmé se
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(@ +1)](@*" -1 )
Tregojmése (a2 +1)|(a% -1),kum>n, m;neN .
Zbatojmé metodén e induksionit matematik.
Pé& m=n+1 pohimi éshtéi sakté né bazé té vétetimit té dnéné mé (1).

Supozojmeé se pohimi vien p& m=n+p, pe N, p>1i ¢farédoshém, pra
se

@* +1)|@*" -1 (h, i)
Tregojmé se pohimi vien pé& m=n+ p+1. Kemi
a?" —1=a?"?-1=(a?")? -1= (%" -(@*" +1).
Né bazé té hipotezés induktive kemi:
(a% +1) hf(a?“”’ “)= @7+ @ -D@>" +)=a?"" —1=a7 -1
gj€ gé duhgj treguar.
Tregojmé tani pjesén tjetér té pohimit.
Nga pjesa e paré e detyrés kemi
a? —1=k(@% +)=a? =k(@* +1) +1.
Pra,
a® +1=k(a? +1) + 2 gé éshté ekuivalente me
(@ +)-k(@? +1)=2.
Né bazé té detyrés 22 kemi qé (a® +1,a* +1) = 2. Tregoni qé pér a — Gift

vlen (@* +1,a% +1)=1.
25. Nése a,b jané numranatyror vértetoni se a" +b" <(a,b)" +[a,b]".
Zgjidhja: Vértetojmé s pari pohimin vijues
Pohim. Nése a,be N atéheré (a,b)[a,b]=a-b.
Veértetim. Le té jeté S shuméfish i ¢farédoshém i pérbashkét i numrave a
dhe b. Atéheré S=k-a, keN. Megé b|S numri %k duhet té jeté i
ploté. Nése (a,b) =d atéheré a=xd, b=yd . Merret
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26.

ak xk

FZV’ (x,y)=1.

Meqékzytzgt,teN merretqé8=%bt, teN.

Numri S =%bt sipas supozimit éshté shuméfish i pérbashkét i numrave
a,b kurse shuméfishi mé i vogél i pérbashkét i numrave a,b merret pér
t=1.Pra s:%b: a-b=s-d =(a,b)-[a,b], gjé gé duhgj treguar.

Tani kthehemi né vértetimin e detyrés. Véreimése a<S dheb<S.
Shayrtojmé relacionin  d" +s"—a"—b" ku d =(a,b), s=[a,b], dhe
shfrytézojmeé relacionin e pohimit d = a?b .

Kemi:

a‘nbn +52n _ansn _bn
Sn

d"+s"—a"-b" =(a—bJ +s"—a"-b" =
S

>0,sepse s" >a", s" >b"

(Sn _an)(sn _bn)
Pra d"+s"-a"-b">0=a"+b"<d"+s" =(a,b)" +[a,b]",

gj€ gé kompleton vértetimin.

Tregoni se numrat 2" -1 dhe 2" +1, pé& n>2 nuk mund té jené né té
nj&tén kohé té thjeshté.

Zgjidhja: Nése 2" -1 éshté i thjeshté atéheré n éshté i thjeshté sepse né té

kundértén, sikur n té jeté i pérbéré pra skur n=n;-n,, ku 1<n,,
n,<n do té merg 2"-1=2""-1=(2")" —1plotépjestohet me
numrin 2" —1. Pran éshté numér i thjeshté. Né anén tjetér oér cdo n—
tek (pra edhe pér cdo n té thjesht) numri 2" +1 plotpjesétohet me 3.
Vérteté letéjeté n— 2k + 1. Atéheré 2" +1=2%*"4+1=2.4* 41,
Shfrytézojmé vetiné e kongruencave:
4* =1 (mod 3)
sepse
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4 1=(4-D(A " +4%+..+) =3k ku k=4"+42+ . +1
Atéheré
2-4=2 (mod 3).
Dhe né fund
2.4 +1=3 (mod 3)

gé d.m.th. se numri 2-4*+1=2%" 41 plotpjesétohet me 3, pra numri
2" +1, pér n —tek nuk mund té jetéi thjeshté.

Né ané tjetér nése numri 2" +1éshté i thjeshté n do té duhet té jeté cift.
(Shénim: jo pé& c¢do numér cift 2"+1 éshté i thjesht, p.sh. pér
n=>5 2"+1=3b:3, n=6, 2" +1=65:5 €fj.).

Atéheré pér n cift numri 2" -1 plotépjesétohet me 3. Tregoni. Kjo
pérfundon pohimin.

27. Tregoni se katrori i numrit tek mund té shkruhet né formén 8p+1 (p
nUMEr natyror ose zero).

Zgjidhja: Letéjeté x =2k +1 numér tek. Atéheré
X*=(2k+1)* =4k’ + 4k +1=4k(k +D)+1=8p+1
sepse k(k+1)=2p, gjé géduhg vértetuar.

28. Neése p éshté numér i thjeshté, atéheré 8p?+1 éshté i thjeshté vetém pér
p =3. Vértetoni.

Zgjidhja: Pér p=3 numri 8p®+1=73 &shté numér i thjeshté. Tregojmé qé
pér p =3 numri 8p? +1 éshtéi pérbéré.
Letéjeté p numér gé nuk plotpjesétohet me 3, pra p =3k £1.
Atéheré 8p°+1=8(3k +1)> +1=3(24k* +16k +3), pra nése p=3k*1,

atéheré 8p® +1 éshté numér i pérbéré. Pra 8p” +1 éshté i thjeshté vetém
p& p=3.
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Detyra pér ushtrime

1.

10.

11.

Tregoni se pér asnjé numér té ploté r, shprehja 3" +1 nuk plotpjesétohet
me 8.

Té caktohen té gjithé numrat treshifror té cilét pas pjesétimit me 11 japin

herésin té barabarté me shumén e katroréve té shifrave té numrit té dnéné.
Rez. 550, 803

Nése x,y janénumratek atéheré x* + y? nuk éshté katrori i asnjé numri.
Tregoni se numri 3'® +4'® plotpjesétohet me 13.

Té caktohen té gjithé numrat e ploté x ashtu gé x* +3x + 24 téjeté katror i
njé numri.

Rez. x, =20, x,=-23, X;=5, X, =-8.

Pér cfaré numra natyror n shuma e shifrave té numrit n! éshté baraz me 9.
Rez. 6,7, 8

Té gjitha zgjidhjet e plota pozitive té barazimit x* + y* = z* shprehen me
formulat

X =2mrs x=m(r? —s?)
y=m(r’-s?)  ose y=2mrs ,
z=m(r+s?) z=m(r? +s?)

ku m,r,se N . Vértetoni.

Letéjeté n numér i ploté. Vértetoni se nése shprehja 2+ 2v/28n° +1 éshté
numeér i ploté atéheré ajo paraget katror té njé numri.

Nése x,y,z jané numra natyror té tillé g& x°+y®=1z%, atéheré xyz
plotpjesétohet me 60. Vértetoni.

Vértetoni se ekzistojné pambarim shumé numra natyror n té tillé gé nése
p|n?+3, ku p éshté numér i thjeshté, atéheré ekziston k <n, ashtu gé

plk*+3.

Vértetoni se numri 11---122---2 éshté prodhim i dy numrave té
100 100

njépasnj éshém natyror.



12.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

19.

17

Té zgjidhet barazimi 2x*+5xy —12y* =28 né bashkésiné e numrave

natyror.
Rez. (85).

Letéjené a,b,c,d numraracional, x numér iracional. Cfaré kushti duhet
ax+b

té plotésojné numrat a,b,c,d ashtu gé té jeté numér racional ?

Rez. ad =hc.

Té caktohen té gjithé numrat e thjeshté p pér té cilét p®+14 éshté numér
i thjeshté.
Rez. p=3

Té caktohen numrat racional x pér té cilét log,(x* —4x—1) éshté numér i

ploté?
Rez. x=-1 dhe x=5.

Letéjené a,b,c,d numraté ploté. Nése ae+b dhece+d plotpjesétohen
mek (k € Z\{Q}), vértetoni se ad —bc plotpjesétohet mek.

Té caktohet numri katérshifror abcd gé plotéson kushtet

cda — abc = 297 (1)
a+b+c=23 2
ku a,b,c,d €{0,,23,....9},a=0.
Rez. 6898.

A ekzistojné numrat natyror a,b,c,d gé plotésojné kushtet:
a-b-ccd-a=11---1 a-b-c-d-b=11---1
m n
a-b-c.cd-c=11---1 a-b-c.d-d=11---1
p q

ashtu gé m,n, p,q=0. Rez. Jo

Vértetoni se asnjé nga shifrat 2,4,7,9 nuk éshté shifra e fundit e numrit
1+2+3+..+n, neN.
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20.

21.

22.

23.

24.

25.

26.

217.

28.

29.

30.

31.

V értetoni se \/5 + \/E éshté numér iracional.

Vértetoni se shuma e kubeve té tre numrave té njépasnjéshém té ploté
plotpj esétohet me 9.

Té caktohen té gjithé numrat katérshifror labc ashtu gé

labc + cbal=bbdd .
Shénim. Shkronjave té ndryshme u pérgjigjen numra té ndryshém.
Rez. 1931, 1942, 1953, 1964, 1975, 1986.

Té caktohen té gjithé numrat e thjesht p ashtu gé numrat p+10 dhe
p +14 téjené gjithashtu té thjeshté.
Rez. p=3.

Le té jeté n numér natyror. Vértetoni se numri (n+2)(n+2)-...-(n+n)
plotpjesétohet me 2" por jo me 2™,

Té caktohet shifra e fundit e numrit 19%° + 86" . Rez. 7

" . o o . oom® m® Tm
Nése m éshté numér i ploté, vértetoni se ?+?+E éshté poashtu

numér i ploté.

Té caktohen dyshet (k,n) té numrave natyror ashtu gé 2 +1=5".
Rez. (2]).

Té caktohen té gjithé numrat e thjeshté p pér té cilét numri 2° + p® éshté
numér i thjeshté. Rez. p=3.

Letéjete numri 2" +n” i thjesht, ku ne N dhen>2. Vértetoni se n—3
plotpj esétohet me 6.

Nése a dhe b jané numra té thjeshté mé té médhenjé se 3, atéheré

W éshté numér i ploté. Veértetoni.

Veértetoni se (4++/15)(+/10 —/6)(v/4—+/15) éshté numér racional.



32.

33.

34.

35.

36.

37.

38.

39.

40.

41.

42.

43.
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Té caktohen té gjithé numrat natyror n pér técilét 61|5" —4".
Rez. n=3k, keZ.

Té gjendet numri mé i madh natyror d i cili &shté pjesétues i secilit nga
numrat n(n+1)(2n+1996), vne N .
Rez. d =12.

Vértetoni sepé& ne N U{0} numri b=19-8" +17 éshtéi pérbéré.
Kusht i nevojshém dhe i mjaftueshém gé numrat e ploté a,b té jené

relativisht té thjeshté éshté gé té ekzistojné numrat e ploté x,y tétillé gé
ax+by=1. Tregoni.

Letéjené a,b dy numraté njépasnjéshém té ploté dhe ne N . Vértetoni
se (an+b,bn+a) éshté numér tek.

V értetoni implikacionin
(a,c)=1A(b,c)=1= (ab,c) =1.

Letéjeté d =(a,b), b=pd dhe n>1. Nése B é&shté numér tek tregoni se
(n*+1L,n°-1)<2.

Tregoni se barazimi ax”+bx+c=0 nuk ka zgjidhje racionale nése
a,b,c jané numratek.

Letéjeté neN dhe d|2n?. A mundet numri n”+d té jeté katror i njé
numri té ploté? Rez. Jo

Tregoni se pé& ¢do numér natyror k ekziston numri natyror n ashtu gé
n-2¢+17 téjeté katror i njé numri.

Nése p dhe 8p?+1 jané numra té thjeshté, vértetoni se edhe numri
8p®+2p+1 éshtéi thjeshté.

Nése 2" +1 éshté numér i thjeshté , atéheré n= 2. Vértetoni.
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44,

45,

46.

47.

48.

49.

50.

51.

52.

53.

54.

55.

56.

57.

Vértetoni se (1+2+...+n)|n! nése n+1 nuk éshté numér tek i thjeshté.

Vértetoni se té gjithé numrat e trajtés 22 +1 (n>1) pérfundojné me
shifrén 7.

Nése m|(m—-1D+1 atéheré m éshté numér i thjeshté. Vértetoni.
Vértetoni se numri 2222°> +5555%% plotpjesétohet me 7.

Prodhimi i 100 numrave té njépasnjéshém natyror éshté ngritur né fuginé
eteté. Cilat jané dy shifrat e fundit té numrit té marré?

Pér cfaré vlera té numrit natyror n, numri 2" -1 paraget katror té njé
numri. Po 2" +17?
Rez. Pé n=1, numri 2" -1 paraget katror t& njé numri.

Pér n=3, numri 2" +1 paraget katror té njé numri

Té caktohen numrat natyror n pér técilét 61|5" —4". Rez. 3|n.

Té caktohen zgjidhjet e plota té barazimit 10x -7y =17 .
Rez. x=1+7t,y=-1+10t (te Z)

Le té jené a,b dhe n numra natyror té tillé g¢ a>0,n>b dhe
a" +b" =c". Tregoni sec nuk éshté numér i ploté.

Vértetoni se nuk ekzistojné numrat natyror té& ndryshé&m mes vete x dhe'y

tetillege x”" =y* .

Vértetoni se katrori i numrit té ploté nuk mund té péfundojé me dy shifra
5.

Vértetoni se J§ - \/E éshté numér iracional .

Vértetoni se pér cdo numér natyror n, numrat 2in+4 dhel4n+3 jané
relativisht té thjeshté.

Té njehsohet shuma
1999° —-1998° +1997° —1996° +...+ 3% —2° +1°.



58.

59.
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Rez. 1 999 000.

Vértetoni se n+ \/ﬁ éshté numér iracional, nése n nuk éshté katror i asnjé
numri té ploté.

Nése a®+b*=6ab, (a,b numra té ploté pozitiv) atéheré Z—JFE éshté

numeér iracional. Vértetoni.



I11. BARAZIMET

Detyral. Té zgjidhet barazimi sipasx —it.
1 1 1 1
5+ + + 5
ax—a® ax—ab bx-—ab bx-b
ku a,b jané parametrarea.

Zgjidhja.
Transformojmé anén e majté té barazimit
1 1 1 1
5+ + + 5
ax—a“~ ax—ab bx-ab bx-b
1 1 1 1
+ + + =0
a(x—a) a(x—=b) b(x—a) b(x-b)
b(x—b)+b(x—a)+a(x—b)+a(x—a) _
ab(x—a)(x—b)
b(2x—a—b)+a(2x—a—b)_0
ab(x—a)(x—b)
(a+b)(2x—a—b)
ab(x—a)(x—b)

0

Pé a=0,b=#0, x=a, x-b kemi 2x—a—b:0:>x=a—J2rb éshté zgjidhja e

barazimit té dhéné.

Detyré plotésuese

1 1 1 1
X—a X-b bx—ab ax-ab
a,b,ceR |a, b,c>1. Tregoni se zgjidhja e barazimit plotéson mosbaraziné
x>1.

ku

1. Té  zgjidhet barazimi




2
Detyra 2.  Eshté dhéné barazimi
2% a x-1
-8 a’+2a+4 a-2
a)  Tézgjidhet barazimi sipasx —it.

b)  Pér cfaré vliera té a—s2 zgjidhja e barazimit té dhéné éshté
numeér pozitiv?

C) Saduhet té jeté a ashtu gé zgjidhja e barazimit té jeté x=07?

, ku a éshté numér real.

Zgjidhja.
2X a _x-1
a®-8 a’+2a+4 a-2
2X B a o x=1
(a-2)(a*+2a+4) a’+2a+4 a-2

2x—a(a—2)—(x-1)(a*+2a+4) _

a)

5 0.
(a-2)(a“+2a+4)
Pas transformimit té shprehjes sé fundit merret x = 24(61—+1), azx2
a“+2a+2
b) a>-1
) a=-1.

Detyra3. Tézgjichet barazimi x+|X = —- .

| x]
Zgjidhja.
Sé pari vérgimé se x duhet té jeté i ndryshém nga 0.
Dallojmé rastet:

1) Pér x<0,|x[E-x.Barazimi i dhéné merr trajtén

X+ (=X) = = 0= 1 gé nuk &shté e sakté,

Kjo d.m.th. se pér x <0 barazimi i dhéné nuk ka zgjidhje.
2) Pér x>0, |X[=x.Atéherékemi

x+x=X 2 2x=1= x :% sshté zgjidhje e barazimit t& dhéné
X



Detyra4. Tézgjidhet barazimi | x*-3|x|+1j=1

Zgjidhja.
Barazimi i dhéné éshté ekuivalent me sistemin e barazimeve
x> -3|x|+1=1
X =3|x|+1= —1}
apo
x*-3|x|=0 (1)
x*-3|x]|+2=0 (2)
Duke zgjidhur barazimin (1) marrim zgjidhjet
X =0, X, =3, X;=-3.
Duke zgjidhur barazimin (2) marrim zgjidhjet
X, ==L X =1 X;=-2, X, =2
Pra, bashkésia e zgjidhjeve éshté Z ={-3-2,-1,01,2,3} .

Detyra plotésuese
2. Le té jené a, b,C numra real ¢ dllé qé a, b jané me shenja t€ kundérta, kurse
C poritiv. T¢ zgjidhet dhe té diskutohet barazimi
|ax® +b|x|+c|=c.

Cka mund té konkludojmé nése @,b jané me shenja té njéjta?

3. Té zgjidhet dhe té diskutohet barazimi
|ax®+ |bx+c|=c.

Detyra5. Té caktohen té gjitha pikat e rrafshit (x,y) pér koordinatat e té
cilavevlen |x|+|y=1.

Zgjidhja.

Dallojmé rastet
1) x>0, y>0. Atéheré barazimi merr formén x+y=1
2) x>0, y<0 kemi x—y=1
3) Xx<0, y=>0 merret —x+y=1



4) x<0, y<0 merret —x—y=-1.
Pra, zgjidhje éshté katrori me kulmet (1,0),(0,1),(-1,0),(0,-1) .

Paragqitja grafike

Detyré plotésuese

4. Cka paraget bashkésia e pikave té hapésirés (X,Y,2Z) t& tilla qé
|x]+lyl+|z[=1z

Detyra 6. Eshté dhéné barazimi 2x* — (a+b)x++ab-(a+b-2x)=0, ku a,b
jané numra real. Vértetoni se njéra zgjidhje e tij éshté e mesmja
aritmetike e numrave a dhe b kurse zgjidhja tjetér éshté e mesmja
gjeometrike e numrave a dhe b.

Zgjidhja.

Pérkujtojmé se e mesmja aritmetike e dy numrave a,b éshté a_;b’ kurse e

mesmja gjeometrike e tyre éshté Jab.
Transformojmé barazimin e dhéné
2x2 —(a+b)x++/ab-(a+b—-2x)=0
Merret
2x% —(a+b)x++/ab - (a+h)—2xy/ab =0
2x2 —(a+b+2Jab)x++ab-(a+b)=0
Sé pari véregimé se diskriminanta éshté baraz me
D=(a+b+2Jab)?-8/ab(a+b)
=(a+Db)?+4/ab(a+b)+(2v/ab)? —-8J/ab(a+h)
=(a+b)>—4/ab(a+b)+(2/ab)? = (a+b—2ab)?.
K éshtu kemi



_ (a+b+2/ab)+(a+b—24/ab)
1,2 — 4

Pra x, =a—;b, x, =+/ab , gjé qé duhej treguar.

Detyré plotésuese
5. Tishté dhéné barazimi X°(a+b) —2abx ++/ab(2ab—(a+b)x) =0,
ku &,b jané numra real. Vértetoni se njéra zgjidhje éshté e mesmja gjeometrike

kurse tjetra e mesmja harmonike e numrave a dhe b.

Detyra7. Tézgjidhet barazimi (x+1)(x+2)(x+3)(x+4)=3.

Zgjidhja.
Transformojmé barazimin e dhéné si vijon
X+D(X+2)(x+3)(x+4) =3
(X+D(x+4)(x+2)(x+3)-3=0
(x? +5x + 4)(x* +5x+6) —3=0.
Zévendésojmé x* +5x =y . Merret (y +4)(y +6)—3=0 pérkatésisht barazimi
y>+10y +21=0 zgjidhjet etécilitjané y, =—3 dhe y, =-7.

Prej kétu merret sistemi i barazimeve

x?+5x=-3] x*+5x+3=0 1)
x> +5x=-7| x?+5x+7=0
— + _5+
Me zgjidhjen e barazimeve né (1) merret X, , =_5 —2\/E Xs 4 = 5_2I\/§

Detyra8. Tézgjidhet barazimi (x2+i2J+A[x+£j+6=O.
X X
Zgjidhja.

X2

t°-2+4t+6=0, (t+2)*=0prginga t=-2.

Zé\/mdeeojméXJrl:t.Atéheré X+ t2 2. Pra, merret barazimi
X
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Pra x +% =-2.D.m.th.

X +1=-2x= x> +2x+1=0 = (x+1)*=0= x=-1.

Detyré plotésuese

1 1 1
6. Té zgjidhet barazimi (X?’ +—3j —{XZ +—2J + G(X +—j -7=0.
X X X

Detyra9. Té zgjidhet barazimi
(X* +X+4)* +8x(x*+ x+4)+15x* =0

Zgjidhja.
Marrim zévendésimin y = x* + x + 4. Merret barazimi

yZ+8xy +15x* =0
Zgjidhim barazimin e fundit katror sipasy. Merret

—8x+/64x* —60x*  —8x+2x

L2 2 2
Y1 =-3X; Yy, =-5X

Pra kemi barazimet
X%+ X+4=-3x (1)
X? + X+ 4=-5x 2)
Me zgjidhjen e barazimeve (1), (2) merret x,, = -2 dhe x;, = -3+ V5.

Detyré plotésuese

7. T¢é caktohen zgjidhjet e plota té barazimit

(y+2-x%)?+4(y+5-x%)-8=0.

2
Detyra 10. Té zgjidnhet barazimi x? +L2 -
(x+3)

Zgjidhja.
3x

2
Shohim se ana e majté paraget shumé té dy katroréve x* dhe (—3) dhe kjo
X+



na “sugjeron” gé té dy anéve té barazimit t'ia zbresim dyfishin e x—it dhe %
X+
né ményré gé ana e majté té jeté katror i ploté. Pra merret
2
x2—2x-i+ i :27_2xi
X+3 (x+3 X+3
2 2
[x—ij —27-6.2%
X+3 X+3
2 \? 2
X | y6. X —27. )
X+3 X+3
Shénim:  Ké&tu kuptojmé pse té dy anéve ua zbritém 2X-i3 sepse éshté e
X+
garté se katrori i ploté do té merrgj edhe nése té dy anéve do t'ia
shtonim 2X-i.
X+3

2

X 3=V Merret barazimi y*+ 6y —27 =0 me zgjidhjen
X+

etécilit merret y,=-9, y,=3.

Né (1) zévendésojmé

2 2
. X
Pra merren barazimet =-9 dhe =3.
X+3 X+3
o N 9 i-3V3 3 5
Pasi té zgjidhen merren zgjidhjet: x,, =——= 3\/— X34 =—ii.
' 2 2 2 2
Detyré plotésuese
8. A ekziston numri real pozitiv @ ashtu qé té gjitha zgjidhjet e barazimit
a®x?
x? + > = 8 té jené reale?
(x+a)

Detyra 11. Té caktohen té gjitha zgjidhjet reale té barazimit
2(x* = 2x* +3)(y* -3y* +4)=7.
Zgjidhja.

Vérgmése x'-2x*+3=(x*-1)%+2>2.
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2
Po ashtu y4—3y2+4=(y2—gj +£2

NN

Pra 2(x4—2x2+3)(y4—3y2+4)24%:7.

2
Shenja e barazimit vien nése (x*-1)*+2=2 dhe (yz—g) +£= Atéheré

J6

x=+1dhe y=4_r7.
zoa o (138192 (18] [ 38)

Detyré plotésuese
9. Té zgjidhet barazimi (X* —4x% +5)-(x® —2x*y? + y* +1) = 4.

!
4

Detyra 12. Té caktohen té gjitha zgjidhjet e plota té barazimit x* + xy + y*> =1.
Zgjidhja.
Transformojmé barazimin e dhéné

X2+ Xy +y? =1 X +2xy + y? =1+ xy

SX+Y)P-1l=xy o (X+y+D(x+y-1)=xy.

Megé x,y jané numraté ploté té tillé duhet té jené edhe numrat x+y+1 dhe
X+ Yy —1. Né bashkésiné e numrave té ploté duhet té zgjidhen sistemet vijuese

X=0AXx+y+1=0
X=0AXx+y-1=0
y=0AX+Yy+1=0
y=0AXx+y-1=0
X+y+l=xax+y-1=y
X+Yy+1l=yAXx+y-1=x
X+y+1l=—XAX+y-1=-y
X+y+1l=-yAX+y-1=-X.

Pas zgjidhjes marrim gé zgjidhjet e plotaté barazimit té dhéné jané dyshet



(0-1, (-1,0), (0), 1.0), @.-1), (1D .

Detyra plotésuese

10.  Té zgjidhet barazimi X+ Xy +Yy =1.

11.  Té zgjidhet barazimi X* + X%y +y? =1.

Detyra 13. Tregoni se barazimi 2x*—9y? = 3nuk ka zgjidhje té plota.
Zgjidhja.
Barazimin e shkrugjmé né formén 2x* =9y + 3.
Shohim se né anén e majté kemi numér cift e pér kété duhet gé y* té jeté numér
tek, pray duhet té jeté tek. Le té& shénojmé y = 2k +1. Pas zévendésimit merret
2x* =9(2k +1)* +3
2x* = 36k” + 36k +12

x* =18k*+18k + 6.
Tani shohim se né anén e djathté kemi numér gift e pér kété x duhet té jeté gift.
Shénojmé x =2s . Marrim

4s* =18k* +18k + 6

25> =9k(k +1) +3
barazim gé nuk éshté e sakté asnjéheré sepse né anén e majté kemi numér gift e
né ané e majté numer tek.

Detyra 14. Eshté dhéné barazimi x*+(2n+1)x+(2n-1)=0, ne N . Tregoni
se barazimi i dhéné nuk ka zgjidhje té plota.

Zgjidhja.

Shihet se

- (2n+D+4/(2n+1)% - 4(2n-1)
1,2 2

_ —(2n+1D)£+4n*-4n+5

> .
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Né ményré qgé zgjidhjet x, té jené té plota duhet gé diskriminanta
D =4n”-4n+5 téjeté katror i njé numri tek. Pse?
Pra 4n*—-4n+5=(2m+1)? meN .
Pas transformimit merret
(2n-1)* +4=(2m+1)?
(2m+1?—(2n-1* =4
@m+1-2n+)(2m+1+2n-1) =4
(m+n(m-n+1)=1.

Barazimi i fundit nuk ka zgjidhje né bashkésingé e numrave natyror. Pse? E me
kété as barazimi fillestar nuk ka zgjidhje té plota.

Detyra plotésuese

12. T¢é caktohen té gjitha zgjidhjet e plota pozitive té barazimit

2x3+y="71
13. Tregoni se barazimi i mésipérm ka pambarim shumé zgjidhje té plota.

14.  Tregoni se barazimi x% —2003= 2004y nuk ka zgjidhje té plota.

Detyra 15. Té caktohen zgjidhjet e plota té barazimit L + 1 = % .
Xy

Zgjidhja.

Esht¢ e gaté se x=0,y=0. Transformojmé shprehjen e dhéné
1:1_1:; y=2+i. Pra duhet gé numri 4 té plotpjesétohet me x—2.
y 2 X X—2

Kjovlenvetém kur x e{-2,1,3,4,6} . Atéheré marrim gé y €{1,-2,6,4,3 .
Zgjidnhjet e barazimit jané: (-2,1), (1L-2), (3,6), (4,4), (6,3).

Detyré plotésuese

15.  Letéjené X,Y,Z numra té ploté pozitiv. T€ zgjidhet barazimi

—+—+—=1
X y z




Detyra 16. Té zgjidhet barazimi ‘/x—l—,/l—izl—l, x=0.
X X X

Zgjidhja.
Transformojmé barazimin

W:ow/x_ﬂ—\/g—l:o

Duke zgjidhur barazimet e mésipérme merret x, =1, x, =

1+\/§

2

Detyra 17. Tézgjidhet barazimi (\2-+/3)" + (v 2++/3)" = 4.
Zgjidhja.

Transformojmé barazimin e dhéné

[Jz_@.pﬂ@} e (253 -4
\/2+\/§

ﬁ+(\/2+\/§)xz4.

11

Zévendésojmé (\/2+\/§)X =t . Merret barazimi t+%=4 me zgjidhjen e té cilit

merret t1=2+\/f_3 ose t, —2-43

Nga zévendésimi i marré kemi:

(V2+4/3)* =2++/3 0se (2+4/3)* =2-4/3.

Pérfundojmése x=2 ose x=-2. Pse?
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Detyré plotésuese

16.  Le téjené a,b numra real pozitiv té tillé qé a’-b=2la> \/B Tregoni se

zgjidhjet e barazimit (ya— \/B) “+(Wa+ \/B) *=2a jané té njéjta me ato

té detyrés paraprake.

Detyra 18. Tézgjidhet barazimi /x +3/2x—3=312(x-1) .

Zgjidhja.

Dukei ngritur né fuginé e treté té dy anét e barazimit té€ dnéné merret:
x+Rx? - Y2x—3+3R/x -3(2x-3? + 2x-3=12(x 1)

I cili mund té shkruhet
x+2x—3+3x -3/2x-3@/x + ¥2x-3) =12(x - 1) 1)

Duke shfrytézuar barazimin e dhéné shprehjen ¥x+32x-3 e zévendésojmé
me 3/12(x —1) . Marrim:

3 -3+ R/x(2x-3) -3[12(x -1 =12(x-1) 2)

3/12x(2x - 3)(x~1) = 3(x~1)
12x(2x - 3)(x-1) = 27(x -1)*
(x-1)(4x(2x-3)-9(x-1)?) =0

Zgjidhjet e barazimit té fundit jané x, =1 dhe x,; = 3.

Detyra 19. Tézgjidhet barazimi Y1-x +3/15+x =2.
Zgjidhja.
u=4%1-x

v=4%/15+x

Barazimi i dhéné kalon nétrajtén u+v = 2.

Le té shénojmé me { ()
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Nga (1) kemi {u4 =1-x 2
vt =15+ x
Nga (2) kemi u* +v* =16.
u+v=2
, me zgjidhjen e té cilit

4 4

Késhtu éshté fituar sistemi i ekuacioneve
u"+v' =16

u, =0 {uzzz

marrim: : .
{vl =2 |v,=0

e o e : Y1-x=0
Problemi i dhéné sillet né zgjidhjen e bashkésisé sé barazimeve ;
Y15+x =2

Y1-x=2
Y15+x =0

L ehté provohet se gé té dy kéto zgjidhje jané zgjidhje té barazimit té dhéné.

, pref ngamarrimse X, =1, x, = -15.

Detyra 20. Té zgjidhet barazimi

[\/x/x2—5x+8+\/x2—5x+6jX +(\/\/x2—5x+8—«/x2—5x+6)

X X+4
— 4

2

Zgjidhja.

Zévendésojmé (\/x/x2—5x+8+\/x2—5x+6j -a

[\/\/xz —5x+8-/x2 —5x+6) =b.
xi4 x
Merret a+b=24% dhea-b=22.
Duke ngritur né katror barazimin e paré dhe duke shfrytézuar barazimin e dyté

X+4

merret a®+2ab+b?=2 4
a’+2ab+b?=22.4
a’+2ab+b*=4-ab

(a-b)*’=0<a=b.
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Nga zévendésimet e marranéfillim shohimse a=b nése
1) X, =0

2)  JX*-5x+6=0,pranése X, =2, X, =3.

Pra{0,2,3} jané zgjidhjet e kérkuara.

Detyré plotésuese

17.  Té zgjidhet barazimi

(sz —5X+10 +4/4—y? j +wm+\/ﬁjx _pxel

Detyra 21. Tézgjidhet barazimi x*** =10x.

Zgjidhja.

Vérgmé s& pari se barazimi i dhéné éshté i pérkufizuar pér x>0.

logaritmimit me bazén 10 té té dy anéve té barazimit merret
2logxlogx =1+ logx

2log® x—logx—1=0.

Zévendésojmé logx =y . Merret

2y® —y—1=0 mezgjidnjen e técilit merret y, =1 dhe yzz—%
: 1
Prandaj merret logx =1 dhe Iogx=—E.

Pérfundimisht kemi x, =10 dhe x, =

1
Ji0

Pas

Detyré plotésuese

3
18.  Té zgjidhet barazimi (X +y)'%* = SV

Detyra 22. Tézgjidhet barazimi 2"2— |2 —1|= 2" +1.

Zgjidhja.
Véregimé se duhet shgyrtuar tri raste:
1) P& xe(-»,-2]
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X+2<0=|x+2kE—-x-2
2% 1< 0= 2 - 1|z1- 2"
Késhtu gé barazimi merr formén
277 142 =241
2"?=2-x-2=1=>x=-3
2) P& xe(-2-1 merret
2% 14 2 =241
2?2 =2 x4+2=1=>x=-1
3) Pér xe(-1o) meret
22 M4 1=2" 41
22 = 2.1
2><+2 — 2><+2
Prané kété rast, zgjidhje éshté ¢do x e (-1,) .
Pérfundimisnt ngarastet 1), 2), 3) kemi zgjidhjet x = -3 dhe x> -1.

Detyré plotésuese
19.  Té zgjidhet barazimi 2by=8ly |27 322" =24, ku X,y jané
numra t€ ploté pozitiv té tillé ¢ X > Y.

Detyra 23. Té& zgjidhet barazimi (gj +g =2".

Zgjidhja.

. : L : 3 7 e
Le té paragesim grafikisht funksionet vy, =(gj +§ dhe y,=2". S& pari
vérgimeé se x =1 éshté njé zgjidhje e barazimit té dhéné.
Megé y, ésnté monotono zbrités kurse y, éshté monotono rrités, ato nuk mund
té kené piképrerje tjetér veg pikés x =1 e pér kété edhe barazimi nuk ka rrénjé
tjetér.

Paragitja grafike
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Detyra 24. Tézgjidnet barazimi | x —1[% "9 o x —1F.
Zgjidhja.

Lehté tregohet se barazimi i dhéné éshté ekuivalent me log? x—logx® =3
(pse?), me zgjidhjen e té cilit merret se x, =10°, x, =10"". Po ashtu shihet garté
seedhe x =2 éshté zgjidhje. Pse?

Detyra 25. Tézgjidhet barazimi 3" +4" =5*.

Zgjidhja.
Pé x =2 barazimi i dhéné vlen.

Par x>2 vlen 3 +4=3.3%4+4°.3?°<3.5?14°.5%=5" Pra p&
x> 2 barazimi nuk ka zgjidhje.

Ngjashém tregoni se pér x < 2 barazimi nuk ka zgjidhje.

Detyra 26. Tézgjidhet barazimi log, 3-log, 4-log, 5-...-log,(n+1) = 2.

Zgjidhja.

Shfrytézojmé vetiné log, b = logb
loga

Pra, kemi

log,3-l0g,4-log,5-...-10g,(n+1) =2

log3 log4 log5  log(n+1) _ 5

log2 log3 log4 =~ logn

Mzz.Lehtétregohetse n=3.
log2

Detyré plotésuese

20.  Tregoni se barazimi 10g;2-l0g,3-...-109,,; N =M, nuk ka zgjidhje pér

asnjé vlere me N .
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Detyra 27. Té zgjidhet barazimi L’U:z, aeR.
log(x—a—a“)

Zgjidhja.

Sé pari vérgjmése x>0,0<x—a—-a’ =1 (1)

Pér a,x gé plotésojné (1) merret

x=(x—-a-a%?’ (2)
Transformojmé barazimin (2) dhe merret

x=(x—(a+a%)’

x=x*-2x(a+a’)+(a+a’)?’

x> —x(2(a+a*)+1)+(a+a’)*=0 (3)
Duke zgjidhur (3) merret

x, =a’, X,=(a+1)*. Diskutoni zgjidhjet!

Detyra plotésuese
21, Té zgjidhet dhe té diskutohet barazimi 109, (X —a + az) =2,aeR.

1
log, {x+y

Detyra 28. Tézgjidhet barazimi 2! = 2x +1, ku [x] -pjesa e ploté e x-it.
Zgjidhja.

22.  Té zgjidhet barazimi log(x + y) = log Gy Xt

Zévendésojmé
[X]=k, ku keZ
Neé bazé té vetive té funksionit [X] — pjesa e ploté e x—t kemi
k<x<k+1.
Atéheré
2k +1<2x+1< 2k + 3.
Pra
2k +1< 2 <2k +3. (1)

Letéjeté k>0.
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Shohim se k =0 plotéson relacionin (1).

Megé 2* éshté numér i ploté mbetet g& 2 = 2k + 2 2)
dhe k = 3 éshté zgjidhje e vetme e (2) sepse vk >3, 2 > 2k + 2. Tregoni.

Pér k<0 megé funksioni 2“>0, vk mbetet gé vetém k =-1 t& plotésojné
relacionin (2). Pse?
Kthehemi te ndryshorjafillestare dhe marrim

1) [x]=0, atéheré 1=2x+1=x=0

2) [x] =3, atéheré 8=2x+1= x=

N SN

3) [x]=-1,pra 2x+1=%:>><:_

Pérfundojmé se zgjidhjet e barazimit t& dhéné jané x=—%, x=0, x:z.

Detyra plotésuese
R e X +
23.  'Té zgjidhet barazimi X+ [l X |] =——,XxeR".

[IX1

Po nése X éshté numér real negativ, ¢faré mund té konkludojmé?

24,  lLe té jené @,b katetet e trekéndéshit kénddrejté me hipotenuzé C. Té
zgjidhet barazimi 2" = a+b] +1

Detyra 29. Té& caktohen té gjitha dyshet e numrave natyror X,y pér té cilét
vlen xl+3=y?.

Zgjidhja.
Né bazé té detyrés té kapitullit té dyté kemi se y? nuk mund té keté

shifrén e fundit 2,3,7,8. N& anén tjetér pér x>5 numri x! péfundon me 0.
Pse? Késhtu gé x+3 pérfundon me 3. D.m.th. pé x>5 barazimi nuk ka
zgjidhje.

Mbetet shqyrtuar rastet pér x =0,1,2,3,4.

Lehté tregohet se zgjidhjet jané x=1, y=2dhe x=3, y=3.

Pra, (1,2), (3,3) jané dyshet e kérkuara.
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Detyra 30. Vértetoni se barazimi {x} + {E} =1 ka pambarim shumé zgjidhje.
X
Shénim. ({x} =x—[x], [X] - pjesae ploté e x-t) .

Zgjidhja.

Do té tregojmé se ¢do interva [n,n+1),n>1(neN) pé&mban njé zgjidhje té
barazimit té& dhéné.

Le té jeté xe[n,n+1) atéheré x=n+a ku a<€[0]1) dhe {x} =a. Barazimi

=1.Pse{ 1 }: 1 ?
n+ao n+o

merr trajtén o+
n+ao

Duke zgjidhur barazimin e fundit sipas o, pé& n>1 merret Qé

2
o= a(n) = =1 ”2 *+2n-3 e zgjichje e barazimit t& dhéné dhe i takon

intervalit gjysmé té hapur [0, 1). Tregoni.
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DETYRA PER USHTRIME

Té zgjidhen barazimet sipas x—it (a,b,c,m jané parametrareal)

x—ab x-—-ac x-bc

+ + =a+b+c.
a+b a+c b+c

X+b x-b b+x X-b  2x

= - +==
a+b a-b (a+b)*> a’-b* a

2mx(m+1)+3x X N x+1
m®—27 m-3 m?>+3m+9

4. (a+b)(a+ij—(a—b)(a—ij=2ax(i+ 1 J
a-b a+b a-b a+b

5. Tézgjidhet barazimi |x|+|x—1[1.

6. Té zgjidhet barazimi
| x> —2x|+|x* -1|—-|x|+1=a, ku a &shté parametér real.

7.  Tézgjidhet barazimi |x+1|+2|x+2|-3|x+4[=5.

8. Té zgjidhet barazimi || x—2|+ || x|-1|F 4.

1'V=3+;1
3+= 3+

X 3+1

y
10.  Eshté dhéné barazimi 2(a+b)x* —(a+b)*x—2ab(2x—a—b)=0, ku a,b
jané numra real. Vértetoni se njéra zgjidhje éshté e mesmja aritmetike
kurse tjetra e mesmja harmonike e numrave a dhe b.

9. Nése x =3+ , té caktohet | x—y|.

11. Neésebarazimi
x>+ px+q=0 (1)



12.

13.

14.

15.

16.

17.

18.

19.

20.

21

(p,q janénumrareal) kazgjidhje reale atéheré edhe barazimi

2

x2+[k+%jpx+ p%q[k—%} =0 (2)
(k éshté numér real) ka poashtu zgjidhje reale. Vértetoni.

Té zgjidhet barazimi
x*—2ax*+x+a’-a=0
ku a éshté parametér real.

Té zgjidhet dhe té diskutohet barazimi
x> +k|x|+x+a=0

(a,k,x janénumrared).
Té zgjidhet barazimi x*—5|x|+x-1=0.

Té caktohen b,c nése rrénjét e barazimit x*+bx+c=0 jané katrorét e
rrénjéve té barazimit x? +x+1=0.

Njé student duhgj té zgjidhte barazimin x? +bx+c¢ = 0. Ai nga pakujdesia
zgjidhi barazimin x*>+cx+b=0, ku b,c jané numra té ploté. Njéra nga
rrénjét éshté e nj&jté me njérén rrénjé té barazimit té paré, gjersa tjetra
éshté pé&r m mé e vogél se rrénja e barazimit té paré. Té caktohen b,c né
funksion t& m -it.

Nése r,r, jané rrénjét e barazimit x*+bx+c=0 dhe S,=r+r7,
S,=r+T,, S, =r’+r, vértetoni se S, +bS, +cS, =0.
. (.1 , 1 1
Tézgjidhet barazimi | X°+— |+ 2 X" +— | -3 X+ = |=4.
X X X
Té zgjidhet barazimi x* + X+ X +x%=4.

|X? —4x|+3

Té zgjdhet barazimi ~—;
X“+|x-5]
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21.

22.

23.

24.

25.

26.

27.

28.

29.

30.

31.

32.

33.

34.

2 2
Té zgjidhet barazimi (Lj +[Lj —n(n-1), neN .

x+1 x-1

2

Té zgjidhet barazimi x+1—i =E.
X 1 100

X+=

X

Té caktohen zgjidhjet e plotaté barazimit

N=x?+8x-15+ 1 =log, (x+y-12).

J-y?+18y—77

Té caktohen zgjidhjet e plotaté barazimit (x+ y)* = (x +1)(y -1).
Té caktohen zgjidhjet e plota té barazimit 15x* - 7y* =9.

Té zgjidhet barazimi 2* —3' =7 né bashkésiné e numrave té ploté.

Té zgjidhet barazimi né bashkésiné e numrave natyror

5x+2x+l‘3x :32X+22X.

Té zgjidhet barazimi 4x—y> —\Jy+2=4/4x"+y.

Té zgjidhet barazimi né bashkésing e numrave real pozitiv x* = (x*)*.

Té zgjichet barazimi (y7+v/48)* + (\/7—/48)" =14

Té zgjidhet barazimi /| x> —3x+ 2| =2x+1.

Té zgjidhet dhe té diskutohet barazimi x—va—x*=1, acR.

Té zgjidhet barazimi 3/(1-x)? +3/1-x2 = /(1+x)? .

Té zgjidhet barazimi Vk +/k? =1512.



35.

36.

37.

38.

39.

40.

41.

42.

43.

44,

45.

46.

23

Té zgjidhet barazimi §/(1+x)? -3/ (1-x)? =3/(A1-x?) .

Té caktohet zgjidhja e ploté e barazimit

\/X+\/X+...+ X+\/; =Y.

100-rrénjé

Té zgjidhet barazimi (33—+/8)* + (3/3++/8)* =6.
A kazgjidhje barazimi  x*v/x* =1 = —x ? Arsyetoni.
. . [WxP+ 282 +x > )
Té zgjidhet barazimi | —————— —\/x/Xx*+28 —x* =3.
X

Tétregohet se x =2 é&shté zgjidhje e vetme e barazimit
Ux-1+2/3x+2=4++3-x .

V értetoni ose mohoni:
Barazimi {/x —%/x =3/x —+/x kasaktésisht njé zgjidhje.

Caktoni té gjithé numrat x >0 gé plotésojné barazimin XX = (x\/i)X :

Pér ¢faré vlerash té parametrit real a barazimi

x? +2axy/a’-3+4=0

ka zgjidhje té dyfishté?

Varésisht nga parametri a té zgjidhet barazimi

va+x +\/a+x _Jx.
a X

Té zgjidhet barazimi §/(x —2)(x—32) —4/(x-1)(x-33) =1.

Té zgjidhet barazimi /x3/x —3/x+/x =56.
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47.

48.

49.

50.

51.

52.

53.

54,

55.

56.

57.

58.

59.

60.

61.

Té zgjidhet barazimi +x'°* =10

1 1 ’
. .. .. —log f (x°=x)
Té zgjidhet barazimi a'®* =x2 " .

Té zgjidhet barazimi 144" —2.12" +a=0, acR.

2

Té zgjidhet barazimi 39" — < =|5X1°9% _ 24,

Té zgjidnet barazimi x> = 4.

2

Té zgjidhet barazimi 7% =54 (x+7) @0
Té zgjidhet barazimi (x? —x—1)** =1.

Té zgjidhet barazimi 4* + 9" + 25" =6* +10" +15*.
Té zgjidhet barazimi x'°9* =1000x2.

Té zgjidhet barazimi (3,(1) -1, (3))'%* = (4, (2) — 2, (4))" %"
(a,(b) =a,bbb... &shté numér periodik).
11

Té zgjidhet barazimi log x — 20log, X + 29 =

Té zgjidhet barazimi
log5(4x —10) +10log, (4x —10)+ | log, (4x —10) | +18=0.

Té zgjidhet barazimi log, ,(x+90)-log, ¥x— :%.

1099 _ 5 keR.

Té zgjidhet barazimi =
log(x+1)

Té zgjidhet barazimi sipas x—it log, (a++va+x) =

log, a

logZ x—5log, x+9



A kané zgjidhje barazimet vijuese?

62.

63.

64.

65.

66.

67.

68.

69.

l0g(10— x2) = v/X + /X + 2
20003 —_ 9y _5
X +1+Vx"+1=4.

x*+x*+1=log, 2.
3

Té zgjidhet barazimi mi+12=n?, m,neN .

39
Té zgjidhet barazimi 2* =2+ log,, x*" .
n=0

Té zgjidhet barazimi [& ]

Vértetoni se barazimi

(N\{O})x(N\{C}).

=|:§/;:|,XER.
(m+n)™"=m" +n"

nuk ka zgjidhje

25

né



IV. MOSBARAZIMET

Detyral. Eshtédhéné barazimi kuadratik
x* = (2-m)(2x 1) , m—umér real.

Té caktohet viera e m—it ashtu gé rrénjét e barazimit té plotésojné

relacionin 4, %o
X2 Xl

Zgjidhja.

Barazimin e dhéné e transformojné né formén
X2 =4x—2-2mx+m
x?+2x(M—-2)+(2-m)=0.

Zbatojmé formulat e Vietit dhe merret

X, +X,=2(2-m
% =2 >}_ "
X - X, =2-—m
Né anén tjetér relacionin ﬁ+ﬁ <2 mund ta shkrugjmé né formén
X2 Xl
2
(X1+X2) _2X1'X2 <2, (2)

X+ X,

Zévendésojmé (1) né (2) dhemarrimse m>1, m= 2.

Detyra 2.  Té caktohet parametri a ashtu gé mosharazimi

X+ 2a X
2 < 2
X“+X+4 X°+2x+5
tévlejé pér ¢cdo x.

Zgjidhja.
Megé x*+ x+4 dhe x* + 2x +5 jané pozitive pér ¢do x, mosbarazimi



X+ 2a X

> <— éshté ekuivaent me mosbarazimin:
X“+X+4 X" +2X+5

(x+2a)(x* + 2x+5) < X(x* + X+ 4)
X2 + 2x + 5x + 2ax® + 4ax + 10a < x> + x* + 4x
x*(1+2a) + x(1+ 4a) +10a < 0.
Qé mosbarazimi té vlejé pér ¢do x duhet té plotésohen kushtet
1+2a<0
{D =(1+4a)®> —4(1+2a)-10a<0
a<-t

a<—1 2

64a® +32a-1>0 ae| —o,
a  + oza > [ 3 3

) (48]

Pérfundojmése ae [— 00,

_Z_Jg)

8
Detyré plotésuese
1. Té caktohet vlera e parametrit real a ashtu qé mosbarazimi
a a
X+— X+—
2 4

<

1 t€ mos vlejé pér asnjé X e R.
X2 —2X+= X4 2X+—
2 2

Detyra3. Tézgjidhet mosbarazimi | x> —2x |+2x > 2.
Zgjidhja.
Mosbarazimi i dhéné merr formén:
| X2 = 2x|+2x > 2 S| X || x = 2| +2x > 2.
Dallojmé rastet:
1) X<0, [X[F=X, |x-2]F2-x.Kemi
—X(2-x)+2x>2

X*>2=Xxe (—oo,—\/i) ) (\/E,+oo) .



Megeé néfillim cekém se x <0 pérfundojmése x e (—oo,—\/E) .
2)  Pér xe[0,2), merret mosbarazimi
X(2=X)+2x>2
2X— x> +2x-2>0
X* —4x+2<0.
Pas zgjidhjes merret gé x e (2—~/2,2++/2) .
Duke pas parasysh gé x €[0,2) merret x e (2—\/5,2) :
3)  Pér x>2merret mosbarazimi
X(X—=2)+2x>2
X2 > 2, X e (—00,—/2) U (V2,+0).
Nén té njgtat arsyetime s mé larté merret x €[2,).
Pérfundimisht X e (—o0,—+/2) U (2—+/2,2) U[2,+00) , pérkatésisht
X € (=00,—v/2) U (2—+/2,+0) .

Detyra plotésuese
2. Té zgjidhet mosbarazimi X*—|3X+2|-x < 3.
3. Té zgjidhet mosbarazimi | x*~|x—2|-3]< 3.
2
e . X“=T]|x|+10
Detyra4. Té zgjidhet mosharazimi # <0
X°—6x+9

Zgjidhja.
Dalojmérastet 1) x<0, 2) x=>0.
1) P& x<0, |x}=-x.Prakemi mosbarazimin

x? +7x+10 x?+7x+10

2—< = 2 <0.
X“—6x+9 (x=3)

Shohim se duhet gé x # 3. Poashtu (x—3)* >0, Vx # 3.

Pra, duhet g& x*+7x+10<0. Duke zgjidhur mosbarazimin e fundit

merret gé x € (-5,-2) .
2) Pé&r x>0, |x=x.Kemi



x? —7x+10
N P <
X®—6x+9

Pér té njéitat arsye si né rastin e paré duhet té vigjé

x* —7x+10<0.

Me zgjidhjen e mosbarazimit té fundit meret g&¢ xe(2,5). Megé x=3
pérfundojmé se x € (2,3) U (35).

0.

Pérfundimisht x e (-5-2) U (2,3) U(35).

Detyré plotésuese

| x* =3x° +3x* —3x+ 2|
>0.

4. T¢ zgjidhet mosbarazimi 1
X2 —X+=

Detyra5. Tézgjidnhet mosbarazimi |x|+]|y[K1.

Zgjidhja.
Dallojmé rastet:
1) x=0,y>0; 2) x>0, y<0;
3) Xx<0,y>0; 4) x<0,y<0.
1) P& x>0,y>0 mosbarazimi |x|+|yK1l kalon né trgtén x+y<1.

Megé dretéza e dhéné me barazimin x+y=1 pret né boshtet
koordinative segmente té barabarta me 1, atéheré mosbarazimin x+y <1

e plotésojné pikat e trekéndéshit té kufizuar me boshtet koordinative s
dhe drejtézén x + y <1 né kuadrantin e paré.

figurén.

Né ményré analoge shqgyrtohen edhe tri rastet tjera. Zonat tjera né
kuadrantet tjeré do té jené simetrike me trekéndéshin e dhéné né figurén e
méposhtme.

Fig. ....



Detyra plotésuese

5. T€ zgjidhet mosbarazimi 2<|x-1|+|y—-2|< 3.
6. Té zgjidhet mosbarazimi | X* +y? —2x— 4y +8[< 3.

7. T¢ zgjidhet né bashkésiné e numrave natyror mosbarazimi

| X*+y? +2° —2(x+2y+32) +14|< 6.

Detyra6. Té zgjidhet mosharazimi %x > W1+ x =D(W/1-x+1).

Zgjidhja.
Transformojmé mosbarazimin e dhéné

%x > (W1t x —)(1-x +1)

%x(\/u X +1) > (V1+ x D1+ x +D(V1-x +1)
%x(«/l+ X+1) > (A+x)2 -)(H1-x +1)

%x(\/l+ X+1) > x(v1-x+1)
X(V1+x +1-4(v1-x+1)>0
X(V1+x -4J1-x-3)>0. (@D}

Pyetje. Pse mund té shumézojmé té dy anét e mosbarazimit me v1+x +1 si¢
vepruam mé larté?

Mosbarazimi (1) éshté ekuivalent me sistemin e mosbarazimeve

x>0 . x<0
V1+ —44/1—x—3>0’ \/1+x—44/1—x—3<0'

Pas zgjidhjes s& sistemeve té mésipérme merret gé x e[-10).

Detyré plotésuese

8. T¢ zgjidhet mosbarazimi - x >4/3x-2-x> + 1 .
V3X—2-x%* - 5 2
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Detyra7.  Té zgjidhet mosbarazimi bx _ /12)( _ 24 12X o
Xx=2 \Vx-2 X—2

Zgjidhje.

12x

Sé pari vérgimé se duhet té vigjé > >0, pra x e (—0,0) U (2,0).
X_

Marrim zévendésimin £X2= y*. Merret mosbarazimi %y“— y2-2y>0.

Pas transformimit kemi y(y —2)(y*+2y+2)>0.

Funksioni y*+2y+2 éshté pozitiv pér ¢do y, pra mbetet g&¢ y(y—2)>0. Pas
zgjidhjesmerret y € (—»0,0) U (2,) .

Kthehemi né ndryshoren fillestare dhe kemi 4| 12X2 <0, 4 12"2 >2.
X— X -

Rasti 4,/ 12X2 <0 nuk ka zgjidhje kurse pér rastin e dyté kemi si vijon
X —_

122 22X 15, s s meret é e (29).

Detyré plotésuese

9. A ka zgjidhje né bashkésiné e numrave té ploté mosbarazimi

X_i.y+1> X N y+1?
2x y y+1 2xy
1-V1-8¢* _

2X

Detyra 8.  Pér cfaré vleraté x—it vlen mosbarazimi 1?

Zgjidhja.
Sé pari shohim se duhet té vigjé 1-8x* >0 dhe x # 0.
1 1
Pra xe|——,0|u| 0,— |.
595
1 - 1-+/1-8%x* —2x
—,0| kemi
NE) 2x
vigé 1-y1-8x* —2x >0, pérkatésisht 4/1-8x* <1-2x. Pse?

<0. Qarté se né kété rast duhet té

Per Xe{—
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Pér x e {—i,oj vlen 1-2x> 0. Pasi té ngrisim té dy anét e mosbarazimit né

78

katror merret

1-8x% <1-4x+4x*> < —12x* +4x <0

:>Xe(—oo,0)u(%,oo). Pra Xe{—%,Oj.

Pér x e (O, i} pas transformimeve merret y1—8x* >1-2x, ku 1-2x>0.

NG

Duke vepruar si mé sipér merret gé x € [O, %j .

Pérfundojmé se x e [—%%} \{CO} éshté zgjidhje e mosbarazimit.

Detyra 9. Té zgjidhet mosharazimi \/a+\/;+\/a—\/; <v2.
Zgjidhja.
Sé pari shohim se x>0, a+\/§20, a—ﬁzo, pra0<x<a®, a>0.Nén kéto

kushte, té dy anét e mosbarazimit \/a+\/; +\/a—\/; <42 jané pozitive, dhe
pasi té ngriten né katror dhe pas transformimeve merret

Ja’-x<l-a (1)

Nése a >1 mosharazimi nuk ka zgjidhje. Pse?

Shqayrtojmé rastin pér 0< a <1. Duke ngritur né katror té& dy anét e relacionit (1)
dhe pas transformimeve merret x >2a—1. Po ashtu kemi 0<x<a®. Eshté e
gatése 2a-1<a’.

Né vijim dallojmé dy raste:

1) Nése O<a<%, pra 2a—-1<0. Né kété rast zgjidhja do té jeté
0<x<a’.
2) Nése %§a<1, atéheré 2a-1>0. Né kété rast zgjidhja éshté

2a-1l<x<a®.
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Detyra 10. Té zgjidhet mosbarazimi 1<2X ¥ <4,
Zgjidhja.

Mosbarazimi i dhéné éshté ekuivaent me sistemin

{2|x2—x| >1 oIXHx-1 5 50 _ [x]-|x=10

o g MU <2 x| |x-1K 2]

Pas zgjidhjes merret gé x e[-1,2] .

Detyra plotésuese

10. Vatésisht nga vlera e parametrit real a t€ zgjidhet mosbarazimi 1< af <16.

1. Té zgjidhet mosbarazimi 1<[a] "< 36.

X+=
2

1
12. Té zgjidhet mosbatrazimi 1< a[ ] <8l.

13.  Té zgjidhet mosbarazimi (2+ V3 +(2-/3)F >16.

6—3 10
> .
X 2x-1

Detyra 11. Té zgjidhet mosbarazimi

Zgjidhja.
Transformojmé mosbarazimin e dhéné
6-3" 10 6-3" 10
> =3 -
X 2x-1 X 2x-1
Merret
(2x-1)(1-3*") -5
X(2x-1)
Mosbarazimi i dhéné éshté ekuival ent me sistemet:
X(2x-1) >0 n X(2x-1) <0
\Y .
(2x-1)(1-3"Y-5>0 (2x-1)(1-3*")-5<0
Zgjidhim sistemin 1).

>0

>0.

Nga x(2x-1) >0=x e (—oo,O)u(%,ooj :
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Pér kéto vlera té x—t mosbarazimi i dyté i sistemit 1) nuk ka zgjidhje. Vérteté
nése xe(-o,0) aheré 2x-1<0 kurse 1-3*>0. Pse? Pra
(2x-1)(1- 3""") < 0 késhtu gé shprehja (2x —1)(1-3*") ~5> 0 nuk éshté e sakté

pér asnjé vleré x e (—,0). Ngjashém tregohet pér XE(%,OO]. Pra, sistemi 1)

nuk ka zgjidhje.
Zgjidhim tani sistemin I1).

Nga x(2x-D)<0= XE(O,%) Vérgmé se c¢do Xe(O,%) éshté zgjidhje e

(2x-1)(1-3*)-5<0. Pér kéto vlera té x—it pér
2x—1<0 vlen —1<2x-1<0. Poashtu edhe shprehja 1— 3" éshté mé e madhe
se -5. Pse? Pra, prodhimi (2x-1)(1-3*") <5 késhtu & pérfundimisht

(2x-1)(1-3"")-5<0.Pra xe [O%) éshté zgjidhja e kérkuar.

Detyré plotésuese

_ 2X+l 3

>
X Jx-1

14. Tregoni se pér asnjé X € R mosbarazimi nuk ka zgjidhje.

Detyra 12. Té zgjidhet mosbarazimi (x*+x+1)* <1.

Zgjidhja.
Diskriminanta e trinomit kuadratik x°+x+1 éshté negative, dhe koeficienti
prané x> éshté pozitiv, prandaj konkludojmé se x*+x+1>0, VxeR . Késhtu
anén e djathté e paragesm né formén (x*+x+1)°. Mosbarazimi i dhéné
paragitet si vijon

(X*+Xx+1)* < (x*+x+1)°.
Kemi sistemet vijuese

2 2
) {x +x+1<1 I {x +x+1>1.

x>0 x<0

Lehté tregohet se sistemi |) nuk ka zgjidhje, kurse zgjidhje e sistemit 1l) (e né
kété rast edhe e mosharazimit) éshté x e (—o,—1) .
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5 3

Detyra 13. T& zgjidhet mosbarazimi [x+1| 2 2<1.

Zgjidhja.
Né anén e mgjté kemi funksion eksponencial, prandgj né bazé té vetive té
funksionit eksponencial mosbarazimi vien né dy rastet vijuese:

1) Nése |x+1|>1dhex2—gx+g<0.
2) Néﬁe0<|x+1|<1dhex2—gx+§>0.

1)  Pér|x+1lkl= xe(—0,—2)U(0,).Nga x € (—0,-2) U (0,00) dhe duke
zgjidhur mosbarazimin x> —gx+g<0 merret gé XG(]%).

2)  Ngjashémsi nén (1) merret gé x € (-2,-1) U (-10).

Perfundimisht X € (=2,-1) U (—10) U [1 gj .

Detyra plotésuese
15.  Letéjeté anumér real jonegativ. T¢€ zgjidhet dhe té diskutohet

2
VX —2ax+1< 1

mosbarazimi | X—a |

16. T¢ zgjidhet né bashkésiné e numrave natyror mosbarazimi
[ x+y[9<10.

Detyra 14. Té zgjidhet mosbarazimi (2* -1)° - 2.|2* -2 5.

Zgjidhja.

SE pari vérgmeé se x € (—w,0) . Pse? Mosbarazimin e dhéné e shkrugimé si vijon
|2* —1f 4|2 -1|-5<0.

Zévendésojmé y=|2"-1] me c'rast merret mosbarazim kuadratik

y*>—4y-5<0, mezgjidhjen etécilit kemi y e[-15].

Megé y =[2* —1]| dhemegé y >0 marrimgé y €[0,5] .

Pra 0<|2" -1K5 qé éshté ekuivalent me
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2*-1>-5 2>-4
2*_1<5 <6

Mbetet gé 2* <6 sepse 2° >0, VxeR. Pé&fundojmése x<log, 6.

Detyré plotésuese
17.  Té caktohen té gjitha dyshet (X,Y) té numrave natyror té tillé qé

(2" -1-3')*— |2 -3’ < 5.

Detyra 15. Té zgjidhet mosbarazimi 2" >11-x.

Zgjidhja.
Le té shénojmé y, =2" dhey, =11—x. Lehté tregohet se y, éshté funksion
monotono rrités kurse y, éshté monotono zvogé ues.

Eshté e garté se x = 3 éshté zgjidhje e barazimit 2* =11-x.
Atéheré [3,+00) éshté zgjidhje e mosbarazimit.

Fig.
Detyra 16. Tézgjidhet mosbarazimi log,, a+3log_, a>0, (a>1).
Zgjidhja.

Shfrytézojmé formulén log, y =

. Mosbarazimi i dhéné kalon né trajtén
log, x

1 3
+ 2
log, ax log, a“x

>0

log, a*x + 3log, ax >0
log, ax-log, ax

2+log, x+3log, x+3
(1+log, x)-(2+10g, x)

5+4log, x 20
(1+1log, x)-(2+10g, Xx)
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5+4y S
1+y)-(2+y)
Pas zgjidhjes s& mosbarazimit té fundit dhe kthimit né ndryshoren e fillimit

merret X e ii vXe(1 ooj
a®'4/as a' )

Detyra plotésuese

Zévendésojmé y =log, x . Merret

18.  Varésisht nga vlera e parametrave real a,b té zgjidhet dhe té diskutohet
mosbarazimi l0g,,,, (b*X* —+/2x+1) > 2.

19.  Letéjeté a€(0,1) . T¢ zgjidhet mosbarazimi 109 . X >VX+1.

Detyra 17. Té zgjidhet mosbarazimit x'®* >10.

Zgjidhja.
Sé pari vérggmé se x> 0. Pas logaritmimit té dy anéve té mosbarazimit me
logaritém me bazé 10 merret mosbarazimi logx'®* > log10 gé éshté ekuivalent

me mosbarazimin  log?x>1 me zgjidnjen e t& cilit memret g

1
Xe (O,Ej U (10,0) .

Detyré plotésuese

20.  Té zgjidhet mosbarazimi (X +a)'**? >a% aeR.

Detyra 18. Té zgjidhet mosbarazimi log, y >|6log, b—1[, nése O<b<1.

Zgjidhja.
Shfrytézohet fakti gé log, y =

log, b’
Zévendésohet log, y=u, y>0, y=1 dhe mosbarazimi i dhéné shndérrohet né
6-u

mosbarazimin u > , me zgjidhjen e té cilit merret y € (0,b?).
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Detyra 19. Tézgjidhet mosbarazimi log , ,(x—1)>1.

Zgjidhja.
Dallojmé rastet:
1)  x*-3>1,pra xe(—w©,-2) U (2,+x0) kemi

X—1>x*-3=x*-x-2<0
= xX+)(x-2)<0=xe[-12].
Pra, né kété rast mosbarazimi nuk ka zgjidhje.

2)  Neése 0<x*-3<1, d.mith, pér 3<x*<4 pra

xe(-2-/3)U(/3,2) meret 0<x-1<x?*-3. Pas zgjidhjes
pérfundojmé se as né kété rast detyra nuk ka zgjidhje.

Pérfundojmé se mosbarazimi i dhéné nuk ka zgjidhje.

Detyré plotésuese
Le téjené f(X),g(x)# 0. Vértetoni ose mohoni:
Nése mosbarazimi 109 ,, 9(X) =1 nuk ka zgjidhje atéheré as

mosbarazimi 10g,,, f(X) <1 nuk ka zgjidhje.

21.
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10.

DETYRA PER USHTRIME
Eshté dhéné barazimi kuadratik 4x* =(3-a)(2x-1), acR.

Té caktohet a ashtu gé rrénjét x,, x, té plotésojné mosbaraziné

X, X
L 4+2<3.
X2 Xl

Té zgjidhet mosbarazimi ax® —2x+4>0.

Té zgjidhet dhe té diskutohet mosharazimi

x?+1 1 X

a’x—2a 2-ax a

4(x-3) S —-3(x+3)

Té zgjidhet mosbarazimi —; >— :
X“4+x-2 2X°-3x-5

Té zgjidhet mosbarazimi il— X>2.
X

x? —kx+1

5 <3.
X +x+1

Té caktohet k ashtu gé pér ¢do x té vigé

Té zgjidhet mosharazimi || x—2|-x+3| 5.

2
Té zgjidhet mosbarazimi |X2‘2X+1|+|X‘1|—12<o.
|x —4x+4| |x—2|

Nése a>0, té caktohet zona né sistemin kénddrejté koordinativ té
Dekartit pikat e sé cilés (x,y) plotésojné kushtin ||[x+a|-]y—-alka.

(A +2)x

2

Té caktohet parametri A ashtu gé mosbarazimi 1
X=X+

<1 té plotésohet

pércdo xeR.



Té zgjidhen mosharazimet:

11.

13.

15.

17.

19.

21.

23.

25.

26.

27.

29.

31.

33.

34.

36.

| x> +3x —1]>| x* —=x 3.

2 1 1

+ >,
2+4-x> 2-4-x> X

Ja+x++a-x>a.
N2X+1+4/x+1<1.

|Jy—-a+1>,y—-a-1.

2% -7 10
<

x-1 3-2x

|x [ 2<1.

(4x% +12x +10)¥ 52 > (4x? +12x +10)* 2.

|x+2[%2< (x+ 2.

| X% = 2x — 1P < (x—1-+/2)>4,
(8- X)) < ¥

X% <.

[log(x+2) |—|log(x +3)—1[>log2.

x2|_ (x—1)2|
Iog100| log I |£IogS
3
I095%>1.

12.

14.

16.

18.

20.

22.

24.

30.

32.

35.

15

| x> =3x+1]>| x* +x-5].

2_
X 16+ X—3>

5
Jx-3 X—3

VXY —2>x%x-y.
JI1-2x|>1+x.

|x—3P7>1.
(X +3) 051,

|x -3 <1,

| X _1||092(4—X) >| X _1||092(1+X) )

log(5* +x—20) > x—xlog2.

| X _1||092(‘FX) >| X _1||092(1+X) .

log, 2x—|log, x|-2<0.

2 2
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37.

Eshté dhéné mosbarazimi

y 2 y y
2—log, —— [x 1+log,—— [2x-2 1+log, —=— |>0.
( gzy+1j J{ " gzerlj 2( " gzy+1J>

Té zgjidhen mosbarazimet:

40.

41.

42.

44,

46.

_ox=1 g
log,(9-3*)-3
log,(x—a)>2.
4-X
1+|OQXT< (logloga-1)log, 10.

log, (x> —8x+16)>0.

5

10g,,(x~1) <l0g,.,(x+2).

Iog(ZXz_X) (2x+2)<1.

39.

43.

47.

Té caktohet numri real y ashtu gé mosbarazimi té vlej pér¢do xeR.

2+log; x < 6

x—1 2x—1"

log, (2—x)>log, (x+1).

X X

log, x+ [1-log? x <1.
2 2

[x+4]—-]x]
Iogx2+2x—3(T >0.
5



V. IDENTITETET

Detyral. Vértetoni sevleginéformulat vijuese:

a) W:ma}((a’b);
b) W: min(a,b), a,beR.

Zgjidhja.
a) Letéjeté max(a,b)=a.Atéheré [b—ala—-b.Pse?
a+b+|b-al a+b+a-b 2a

Pra —=a=max(a,b).
2 2 2

Nése max(a,b)=b, atéheré |[b—al=b-a.Pra
a+b+|b-a| a+b+b-b
2 2
Ngjashém tregohet nén b).

=b =max(a,b).

Detyra 2. Tévértetohet se pér ¢do ne N vlen identiteti
1 1 1 1 n

——t———t——t ..+ = .
1.2 2.3 34 nn+) n+1

Zgjidhja.

Termin (anétarin) e pérgjithshém . nl e shénojmé si vijon
+

1 A B (1)

nn+l) n n+l

Tédy anét e (1) i shumézojmé me n(n+1). Merret
1=A(n+1)+Bn
1=(A+B)n+A (2)
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Nga(2) merret g¢ A=1, B=-1.Pra
1 1 1

n(n+1) “n on+l

Késhtu ana e majté transformohet si vijon

1 1 1 1
—— e+ ..+ =
1.2 2.3 3.4 n(n+1)

1 11 11 1 1
I-= |+ === |+|=—-= |+ +| ———
2 2 3 3 4 n n+l
1 n - .
=1-——=—— gjégéduhg treguar.
n+1

Detyra 3.  Nésen éshté numér natyror, vértetoni baraziné

1 1 1 1 1 1 1 11 1
= +=- + ...+ ==l =+ =+ .+
12n-1 3 2n-3 2n-11 n ( 3 5 2n—1}
Zgjidhja.
Transformojmé anén e majté
1 1 1 1 1 1 1 2n 2n 2n
=. +=- + .t = + + .+
12n-1 3 2n-3 2n-11 2n | (2n-1) 3(2n-3) 2n-1

_1(@n-+1 (2n-3+3  1+(2n-)
“2nl 2n-1 32n-3 7 (2n-))

1 1 1 1 1
=—11+ +—+ + ..+ +1
2n 2n-1 3 2n-3 2n-1

1( 11 2nj
=—|1+=+—+ ..+ .
n

Detyra4. Letéjeté a=+1 dhen —numér natyror. Vértetoni sevlen
a" a’ a" a"
+ - + =2
[1— a" 1l+a™ j [1+ a" 1-a” ]
Zgjidhja.

Transformojmé shprehjen e dhéné si vijon
a" Lat a" a
1-a" 1+a" 1+a" 1+a™

-n -n




B an B an + a—n B a—n
1-a" 1+a™ 1+a" 1-a™
N 1 1 1
1-a" 1+a™ 1+a™ 1-a™"
Jf1+a"-1+a™" of 1-a"-1-a™"
=a"|— |+a
@-a"@+a™" @+a™@-a™

_ 2 2™ _2a-a”
1_ a—2n 1_ afzn 1_ a—2n

) =2, gj€ gé duhg treguar.

Detyra5. Vértetoni identitetin (Identiteti i Lagranzhit)

2 2
\/ai\/B:\/a“a —b i\/a‘“: D (a>0b>0,a2>b).

2

Zgjidhja.
Leté ngrism né katror té dy anét e barazisé. Merret

ai\/E:aJ”/az_biz\/a*' /a2 —b ‘\/a_ /az_b +a_ ’—az—b

2

2 2 2
_at+va’-b+a-+Va’-b i faz—\/(az—b)2
2 - 4

—at 2\/22 a++/b, gjé gé duhgj treguar.

Detyré plotésuese
1. Vértetoni ose mohoni pohimin:

Le té jené a,b,C numra real té tillé qé a>0b>0c>0a’>h+c.

Atéheré vlen

[ a+1/aZ_(b+c)J _L a—1/a2_(b+c)} :m{{”\/bz?}

2 2

Detyra6. Néselog, x=p, log, x=q dhe log,,. X=r Vvértetoni se

pgr

log, X=—"—"—.
Pq—pr—gr

Zgjidhja.



4
1 1
- = =
log,abc log,a+log,b+log.c 1 1 1
P q log,x

Megé r =log,,, X

pgr

prej nga pas transformimeve merret log, X =———
pq-—pr—ar

gjé gé duhgj treguar.

Detyra7. Nése log,,24=x, 109,;54=y vértetoni se 5(x +y)—3xy =8.

Zgjidhja.

1 1+ 1 3+log,3

x=log,, 24=109,,12+10g,, 2=1+ = =
%2 Sz Gz log,12 2+log,3 2+log,3

prej nga

N 2x-3
marrim gé log, 3= .
1-x
y=log,;54=1+l0g,;3=1+ ! =1+ L _3+log,2 prej nga kemi
log,18 2+log,2 2+log,2
2y-3
log,2=—"—.
J; 1—
Tani megé log, 3= kemi 2X=3_17Y
log, 2 1-x 2y-3
Pas transformimeve merret gé 5(x + y) —3xy =8.
Detyra 8.  Vértetoni identitetin n=—log, [Iog3 J3.33 J .
n—heré

Zgjidhja.
Shfrytézojmé vetité e logaritmeve

—log,-10g,3/¥..33 = x = 3% =log,}3..3/3

1y 1y

=3 =3].3B o 3(3] = 3(3) Sn=x.

Detyré plotésuese

2. Vértetoni ose mohoni pohimin. Pér ¢do k € N vlen identiteti

n=-log, {Iogk W‘/...K/EJ, neN.
[ —

n—here




Detyra9. Nése a>0 dhe a=1 vértetoni sevlen
log, tol’ +1og, tg2" - ... -log, tg89" =0

Zgjidhja.
Shfrytézojmé vetiné e logaritmit log, x+log, y =log, xy . Merret

log, tol’ - tg2’ - ... - tg89" =

log, (tgl - tg89°) - (tg2" - tg88’) -...- (tg44” - tg46°) - tg45') =log, 1=0.
Shénim.  Shfrytézuam faktin gé nése o+ =90" atéheré tgo - tgp =1.

Vérteté tgo =tg(90° — ) = ctgp . Pra tgo. - tgP = ctgp - tgf =1.

Detyra 10. Nése a >0 vértetoni sevlen
n_l 2
S=log,a-log,a+log,a-logza+...+log,.. a-log, azTIogza.
Zgjidhja.
Dalojmérastet: 1) a=1,2) a=1.
1) Pé a=1 merret

S=log,a-log,a+log,a-log;a-...-log,.,a-log, a
1 1 1
= >+ 5 S+t — -
log, 2-1og, 2° log, 2°-log, 2 log, 2" -log, 2
1 1 1

= S+ ot et 5
2log;2 2-3-log; 2 (n-1)-n-log; 2

1 1 1 2
=l —+—+..+———|-log;a
1.2 23 (n=Dn

= _i 1_ i_l . 2 _n_l 2 cae e .
_(1 2+2 ...+n_1 nj |nga——n Iogza gjeqeduhej treguar.

2)Pé&r a=1gartégé S=0.

Detyré plotésuese

3. A mund té pérgjithsojmé? Nése a >0,k € N, atéheré

n-1, ,
S=log,a-log,.a+log,.a-log,a+..+log,,.a-log,a=——log, a.
n
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Detyra 11. Vargui numrave f_ tédhénéme:

f,=0, f,=1, f  =f ,+f,nx1
guhet varg u i Fibonagit (Fibonacci).
(Vérgimé se disa nga numrat e Fibonagit jané:
0,1,1,2,35,81321,...).
Té vértetohen barazité:
a fi+f,+.+f =1 -1

b) f+f,+f +.+f, =1,.

Zgjidhja.

a)

b)

Nga pérkufizimi i vargut t& numrave té Fibonacit kemi:
foo="Ff+f késhtu géf ,=f  —f .

Pra
fl = fs - fz
f,=f,—f,

f,=f,—f,

fn = fn+2 - fn+l'
Duke i mbledhur ané pér ané relacionet e mésipérme merret
fi+f,+.+f =f_,-f,=f_, -1, gjéqgéduhg vértetuar.
Nga pérkufizimi i mésipgrmévérggmése f =f, , - f
Pra

n-1°

flzfz_fo
f3:f4—f2
f5:f6—f4

fons=fon = Tana
Duke mbledhur ané pér ané relacionet e mésipérme merret
fi+f,+.+f,, =1, —f, =1, -0=1, , gj€&qéduhe treguar.



Detyré plotésuese

3. Vértetoni se vlen barazimi f,+ f, + fg+..+ f, , =1, , —1.

Detyra 12. Supozojmé se vien pohimi:
Nése X’ =x+1 n>2 atéheré x"=f_+f, , .

Vértetoni se anétari i n — té i vargut té numrave té Fibonagit jepet

me shprehjen
(k)
"Bl 2 2 '

Zgjidhja.
Lehté tregohet se rrénj@& e  barazimit x> -x-1=0 jané
xl:1+\/§, xzzl_\/g .
2 2

Leté shénojmé © = 1+2‘/§ dmth. 1- 7= 1_5/% .
Nga pohimi i mésipérm kemi

t=t-f +f (@)
dhe

Al-9)"=A-0)f,+f, , 2

Duke zbritur (2) nga (1) merret
T -@A-7)"=1-f,-1-0)f,
" —(1-1)"=(2t-Df,

T —(1-1)" =+5f, = f, %H“f} —[1_fJ J

0j€ qé duhgj treguar.

" Pohimi i mésipérm vlen dhe vértetohet me ané té induksionit matematik.



Detyré plotésuese
4. Vértetoni ose mohoni identitetin

fo = f, [\@. o+ (=1)" +2E%J J

k

Detyra 13. Njehsoni shumén Zm
+k%+

Zgjidhja.
Vérgmésepér k >1, vlen:
kK*+kZ+1=(k* +2k*>+) —k*=(k*-1)° -k*> = (k> —k +D(k + k +1) .
Késhtu shprehjen nén funksionin e shumés do té shénojmeé né trajtén
k“+ll<<2+1:(k2—pl\<+1)+k2+8k+1 @)
Duke zgjidhur (1) si né detyrén 2, caktojmé koeficientét A, B.
1 1

Tregohetse A==, B=—-—.
4 2 2

Pra

k 1 1 1 1
k*+k?®+1 2 k®—-k+1 2 k®+k+1

1 1 1
:?(kz—k+1_k2+k+1j'
D.m.th.
2k 1 1
K +k2+1 KP—Kk+1 KZak+l
1 1

Letéshénojmé f (k) = ———. Atéheré f(k-1)=—5——.Pse?
ke+k+1 ke-k+1

D.m.th.
2k
Pra
ik4+k2 1 2Z(f(k - (k)

k=1



=%(f(0)— fD+f@- Q)+ F(2)=F@+t F(N=1)— F(n))

1 1
-5 1) =31~

1 ~1 n*+n
n2+n+1) 2 n®+n+1’

Detyra 14. Vértetoni identitetin

Zgjidhja.
L n n!
Pérkujtojmé se =———,kun!l=n-(n-1-..-3-2-.,neN.
k) k!(n—k)!
Sé pari vértetojmeé njé pohim ndihmés,
Pohim: Vlen identiteti

m m m-+1
+ = , keN.
Vértetim. Shprehjen né anén e majté e transformojmé si vijon:

( mj (mj " =
+ = +
k-1) (k) (k=D-(m—(k-2)! ki(m—k)!

B m! m!
(k=DM -k +1)-(m—k)! ’ k-(k=1(m-k)!

~ m! ( 1 +1j
C(k=D!(m-k)! {m-k+1 k

B m! . m+1
~(k-D!(m-k)! k-(m+1-k)
B (m+1)-m! _ (m+Dt (m+1
Ck-(k=DF(m+1-K)(m-k)! k:(m+1-k)! | k )’

gj€ gé duhgj treguar.
Let'i kthehemi tani detyrés. Transformojmé s& pari shprehjen né anén e majté.

S
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LM

Co . (m m m+1
Ngapohlmllmespermkeml[ }{ ]:[ ]

0 1 1
D.m.th.
nfm+k-1 m+1 m+1 m+2 m+n-1
> + + ot -1,
T )
Se m =1
Sep: ol= "

Duke vazhduar kété proces (pra duke zbatuar pohimin e vértetuar mé sipérmeé)

merret
i(m+t_lj:i(n+kk_lj_l' o

k=1 k=1

Ngjashém tregohet se

Zm;[n+k 1} [m;nj_l @

Qarté se nga (1) dhe (2) merret vértetimi i pohimit.

Detyra 15. Letéjetéx —numérrea dhe neN neZ. Vértetoni sevlen
[X+n]=[x]+n.

Zgjidhja.
Metoda e paré. Letéjeté

m=[x+n]. (D)
Sipas pérkufizimit té funksionit pjesa e ploté ex —itkemi m<x+n<m+1.
D.mth. m—-n<x<m-n+1.
Pra

[X]=m-n=>m=[x]+n 2

Nga (1) dhe (2) rrjedn gé [x+n] =[x] + n, gj€é qé duhgj treguar.

Metoda e dyté.
X>[X]=> x+n=[x]+n.
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Tani [x]+n éshté numér natyror mé i vogél ose baraz me x+n, pra mund té

jeté méi vogé osei barabart me pjesén e plotété [x+n] .

[X+n]>[x]+n.
Tani
X+n>[x+n]

X>[X+n]-n.

Pra[x+n]—n éshté numér i ploté méi vogél ose baraz me x. D.m.th.

[X+n]—-n<[X]

[X]+n>[x+n].
Pérfundimisht kemi:

[X+n]>[x]+n

[X]+n2[x+n]}:>[x]+n=[x+n].

Detyra plotésuese
5. Vértetoni se pér ¢do X e R té tillé q¢ 1< X <10, dhe pér ¢do Ne N vlen
x> +12In+log x(2x +logx) | 0
121
6. Vértetoni ose mohoni:

Pércdo xe€ (0,1, xe R, ne N vlejné relacionet:

2) i{xn+2+n}:k(1+n)

2

n=1

b) ﬁ{xn2+2+n}=(l+n)k.
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DETYRA PER USHTRIME

1. V értetoni formulat:

a+b|+|a-b
a) %:mm(lal,lbl);
) Wzsgn(ab)mmqm,mb, abeR,
1, x>0
ku sgnx=40, x=0.
-1x<0

2. Vértetoni formulat:
3 la+b|+|a—b|_ sgn(ab)

2ab min(lal,|b])’
p [Aarbl=la=b]_ L , a,beR dheab=0.
2ab max(|al, |b])

Té vértetohet se pér cdo ne N vigné identitetet
1 1 1 1 n

3. + + + ..+ = .
2-4 4.6 6-8 2n(2n+2) 2(n+2)
1 1 1 1 n
4. —t—t—+... F = .
1.3 3.5 5.7 (2n-D(2n+1) 2n+1
1 1 1 1 n
5. —t =ttt = .
6 12 20 n“+3n+2 2n+4
3 5 7 2n+1 n(n+2)
6. ot o ot ottt 5= 5 -
1r.22 2°.3° 3.4 n“(n+1 (n+1)
7 1 2 3 n _ n(n+1)

+ + + ot = .
.22 F.5 B5.7° (2n-1%(2n+1)° 2(2n+1)



10.

11.

12.

13.

14.

15.

16.

17.

13
V értetoni identitetin

(@ -)°-a*(@ +)(@* -3 -a*+6)* (a" ”_1
(aX)n+lbx :aX(bX)n+1 b* -

a"+a™" a
> ; By = ,

" 2
Vértetoni identitetet:
A -B.=1 A,=A, B,=-B,
Anin = A A+ By By, By =Ay B+ A By
Téshprehen A, , dhe B, , mendihméne A, A, B, B,.

Nése A, =

n

V értetoni identitetin

(zn:ak -xkj-(zn:bk -xkj = Zn:ai b XL

Nése aa, =bb, =c,c, vértetoni identitetin
(a1 + b2)(b1 + CZ)(Cl + az) = (az + bl)(bZ + Cl)(CZ + a1) .

V értetoni identitetin
2:6-10-....(4n-6)(4n-2)=(n+D(n+2)-...-(2n=1)(2n).

Vértetoni se a'®* =b'* (a,b>0).

n(m-+1)

Nése log, a=m dhe log,b=m vértetoni se log,. ab = 1
+

Nése log,,18=a, log,,54=0 vértetoni se af +5(c—B) =1.

Nése 2log,, x=log, x+log, x, m,n,k,xe R* \{L} vértetoni sevlen
n? = (kn)'*%™

Nése N>0,a>0,b>0 dhe c>0, N=#lLazlb=lc#la-b-cx1
atéheré vlien

log, N -log, N +log, N -log, N +log, N -log, N
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18.

19.

20.

21.

22.

23.

24,

25.

26.

_log, N -log, N -log, N
log,,. N

. Vértetoni.

V értetoni identitetin

S O ) PO

Nése a,b jané katetet kurse ¢ hipotenuza e trekéndéshit kénddrejté

vértetoni sevien
log,..a+log, ,a=2log,, a-log, ,a.

V értetoni identitetin

Iog(1+ 1) + 2Iog(1+ i) + 3Iog(1+ EJ +..4N Iog(1+ lj
1 2 3 n

= (1+n)log(l+n)—log(1+n)!.

V értetoni identitetin

1 1 1 1 1
+ + + + =15log, a.
log,n log.n log.n log.n log.n

V értetoni identitetin

1
=lo X.
(log, x)™+(log, X)™+..+(log, x)™ e,
Vértetoni identitetin
log, n-log, n-log, n

log, n-log, n+log, n-log, n+log, n-log, n=
Iogabc n

Nése a’+b?® = 7ab vértetoni sevlen Ioga—?zé(logaﬂogb).

Nése a’® +4b® =12ab vértetoni sevlen Iogatl2b =%(Ioga+logb) .

Vértetoni se 1997 —1995"%* 41994 = 1996k , ku k éshté numér i ploté.



Letéjenéku f janénumrat e Fibonagit.

27.

28.

29.

30.

31.

32.

33.

34,

35.

Vértetoni se f7+ f7+..+ f2=f f

nn+l "

Vértetoni identitetin (Identiteti i Kasinit (Cassini))
fn—l fn+l - fn2 = (_l)n’ n>1.
Vértetoni identitetin (Cesaro)

Zn:(mzk fof,

k=1

Letéjeté m,neZ. Vértetoni sevlenrelacioni
m+n n-m+1

+ =n
[ 2 } [ 2 }

Letéjeté ne N. Vértetoni sevlen

n+2_[2ns} {8n+24]

3 25

2n
Vértetoni formulén Z{g =n?, ku [x] — éshté pjesa e ploté e x—it.

k=1

T& vértetohet identiteti
i n-1) (2n-1 ‘1_ 2
k-1 k | n+1’
T& vértetohet identiteti

NN

Letéjené n,n,,...,n, numranatyror dhe pjesétues té numrit n té
ndryshém nga 1 dhe n. Vértetoni sevlen

log. 1 (log, n, +log, n, +...+log, n,) =k .
k
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MOSBARAZITE

Detyral. Té vértetohet mosbarazia
20044 + 2%/9 + 2216 > 226 + 2°%/8 + 2°%12 .
Zgjidhja.
Letéshénojmé a="2%92; b=2%3; ¢ =94 .
M osbarazia e dhéné éshté ekuivalente me mosbaraziné
a’+b*+c”*>ab+ac+bc. (1)
Prandaj, mjafton té tregojmé saktésiné mosbarazisé (1)
a’+b*+c’-ab-ac—bc>0
2a® +2b* + 2¢* — 2ab—2ac - 2bc > 0
a’-2ab+b*+a*-2ac+c*+b*—-2bc+c”>>0
(a—b)*+(a-c)*+(b-c)*>0
gééshtéesaktésepse a=b,a=c dheb=c.

Detyra plotésuese
Vértetoni ose mohoni:

1. Le té jené &,b,C numra té ploté pozitiv té tillé q¢ a+b+Cc>a, +b +cC,.
Té vértetohet mosbarazia \”/g + Q/B + \"/E >Qa + ,”/bl +{/C, .
Po nése a,b,c jané numra realé pozitiv?

2. Pér cdo N € N,n >1 vlen mosbarazia

Q/§+Q/§+@>Q/ﬁ+”32+@.

Detyra2. Nése x,y,z jané numra pozitiv té tillé gé 1+1+1=1 té
Xy z
vértetohet se vien mosbarazia (x—1)(y-1)(z-1) > 8.
Zgjidhja.
oo 111
SEpari vérggmése —+—+—=1=xyz—xy—xz—-yz=0. Q)
X y 2
Letéjeté A=(x-1)(y—1(z-2.Nga(1) kemi:
A=XyZ—Xy—-XZ—-yZ+X+y+z-1=x+y+z-1.

Né anén tjetér né bazé té detyrés 4 kemi



X+Yy+1z
3

3.

3 —
1 1 1
X y z

D.mth. x+y+z>9. Atéheré A=x+y+z-1>9-1=8, (¢gj& & duhg
vértetuar.

Detyra 3.  Tévértetohet se pér numrat realé pozitiv a,,a,, ... ,a, vlen

a+a,+..+a
L>nla-a, ... a, -

n

Zgjidhja.

Letéshénojméme A =2 % " e g —faa . a.
n

Vértetimin do ta b&mé me induksion matematikeé.

P& n=2 mosbarazia (1) shndérrohet né formén Lzazz aa,, pra

(\/a_l—\/a_z)2 >0. Ky mosbarazim éshté i sakté. Shenja e barazimit vlen atéheré
dhe vetém atéheré kur a, =a,.

Supozojmé se mosbarazia vien pé ndonjék, prase A, >G, dhe tregojmé se gjo
vlenedhepér n=k +1, prase A ,, >G, ;.

Shayrtojmé vargun e numrave pozitivé me a,,a,, ...,a,,a,,, dhe supozojmé se

a,,, éshté numri méi madh, prase a,,, >a,, a,,=4a,, ..., &,,>4a, . Pref kétu
rrjedh qe akﬂzw .
A = a+a,+..+ta,
Med@ “ @
A= a+a,+..+a,
" k+1 ’
nga (2) merret gé
KA + 8y,
=% kil 3
Auw=""7 ©)

Megé a,,, > A, , aéheré a, , = A + A, pér ndonjé A>0. Duke marré parasysh
kété té fundit s dhe (3) merret
KA, +A +A A
= =A +
A k+1 A k+1
Nése shprehjen (4) engrism néfuginée (k +1) marrim

(4)



k+1 k 1
(M“{Mkiﬂj —(A)“+ ( +J(m A

> (A +(A) A=(A) (A +A) =(A)" - ay,,. ©)
Sipas supozimit (A )>a,-a,-a,-..-a, dhe duke marré parasysh (5) kemi
(A2 (A) 8,288, ..-a-8&,, pd nga  rjech  q¢
>kifa,-a, ... a -a,, , respektivisht A, >G,,; gjé gé duhej treguar.
Shenja e barazimit né relacionin (1) vlen atéheré dhe vetém atéheré nése
a=a,=..=4,.

Shénim 1. Relacioni A =278 *&

realé pozitiv a,,a,,...,a,, kurse G=1/a, -a,-...-a, quhet e mesmja
gjeometrike e numrave realé pozitiv a,,a,, ...,a kurse mosbarazia e

vértetuar né detyrén 3 quhet mosharazia mes t& mesmes aritmetike
dhe gjeometrike.

Shénim 2. Parimi i induksionit matematik mé né detale mésohet .......

quhet e mesmja aritmetike e numrave

Detyra4. Tévértetohet se pér numrat real € pozitiv a,,a,, ...,a, vlen

a+a,+..+a, n
n -1 1 1
L+
a1 a2 an
Zgjidhja.
Duke shfrytézuar mosbaraziné mes té€ mesmes aritmetike dhe gjeometrike pér
1 1 1
numrat a,,a,, ...,a, dhe —,—, ... ,— merret
a a, a,
a,+a,+..+a
2 “>nla,-a,-..-Q, @)
n
e Mt ST S 1 I
a, a a
Sl L>pf = 2
n a a, a,

Duke shumézuar mosbarazité (1) dhe (2) merret

1 1 1
e P
G ta,+..+a, & & a, >1 pérkatésisnt
n n




©)

gjé gé duhgj vértetuar.

n . .
1 1 1 quhet e mesmja harmonike e

4+
a‘1 a’2 a’n

numrave realé pozitiv a,,a,, ...,a, .

Shénimi 3. Relacioni H, =

a’+.+a’

Shénimi 4. Relacioni an(
n

2
] guhet e mesmja e katroréve té

numrave realé pozitiv a,,a,, ..., a, .
Shénimi 5. Té vértetohet mosbarazia H, <G, .

Shénimi 6. Té vértetohet mosharazia A, <K, .

Detyra5. Nése a,a,,..,a, dhe b,b,,...,b jané numra realé pozitiv, té
vértetohet se vien mosbarazia

8/(a; +b,)-(a, +b,) - ...- (@, +b,) 2y/a,-a,- ... &, +4/b, b, ...-b, .

Zgjidhja.
Pas pjesétimit me Q/(a1+bl)'(a2+b2)-...-(an+bn) té té dy anéve té
mosbarazisé sé dhéné gjo shkruhet né trajtén

12”\/ a,-a, ..-a, +n\/ b,-b,-..-b,
(a,+b)-(a,+b,)-...-(a, +b,) (a,+b)-(a,+b,)-...-(a, +b,)

a0 12 {/%; X, o Xy +AY Yy et Yy 1)
a b. ;
ku x =——, y =—2 i=12,..,n).
' a +b % a, +b, (=1 )

Pra, mjafton té vértetojmé mosbaraziné e dhéné me (1).

Nga detyra 3 kemi:
Xy Xy e X SM
n
+Y,+..+Y,
\n/yl'Y2'---'yn Syl Y2n Y :

Mbledhim dy mosbarazité e fundit dhe marrim



(Xl+y1) + .+ (Xn +yn) :1’
n n

jé qé duhej treguar sepse X, + Y, = &, b =1
geq e]eg%piia_'_b‘a‘_i_b"

R/X Xy e Xy FAYL Yot Y, <

Detyra6. Nése O0<x, <1, i=12,..,2n tévértetohet mosbarazia

M2 <A X2+ (1= %) +4/X2 + (1= %)% o2/ X2 + (1= X,)2 .
1 2 2 3 2n 1

Zgjidhja.
Ngashénimi 6 i dhéné né detyrén 4 merret

X, +1-X
%swle +(1-x,)°

2

x2+1—x3< 2 2
—_,/x +(1-x3)
/—2 2 3

(D)

X, +1 xl< ,—in+(1 X
Pasi té mblidhen ané pér ané mosbarazité (1) merret

n\/Es\/xf+(1—x2)2 +\/x22+(1— %)% + X+ (LX),

gjé gé duhgj treguar.

Detyra 7.  Té caktohet vieramé e vogél e prodhimit

@i}@i}@i}

kua >0, i=12..,n dhe a,+a, +...+a, =n.
Zgjidhja.
Ngashénimi 5i detyrés 4 kemi:

n 1+i . 1+i 1+i > n
! 2 & ! + 1 +ot 1
1

1+ 1 1+— 1+—
a a, a




n n

a4 a, a, 1 1 1
+ Tt n— + +..+
a+l a,+1 a,+1 a,+1 a,+1 a, +1

Shfrytézojmé detyrén 4

1 1 1

+ +..+
a+1 a,+1 an+1> n
n (+)+(a, +D+...+(a, +1)
gé éshté ekuivalente me
2 2
1 N 1 N 1 S n n n

et > = =—.
a+1 a,+1 a,+1 n+a+..+a, n+n 2

Pra n >N _o.

11 1) ,.n
n— + ot
a,+1 a,+1 a,+1 2

D.m.th. n\/[1+i11+i}(1+ij >2 ose
al a2 an
[1+ij-(1+ij-...-(l+iJ >2".
al a2 an

Pra prodhimi i dhéné ka vlerén minimae 2" dhe kjo arrihet kur
a,=a,=..=a,=1.

Detyra plotésuese

3. Nése @,,a,,...,8, jané numra pozitiv té vértetohet mosbarazimi

+a+..+ay
& +8, +. 8,
n

n+1!
4. Té vértetohet se In2-|n3~...-|n(n+1)§¥,neN.
e

Detyra8. Nése a’+a’+..+a’>=b’+b?+..+b” =1 tévértetohet se vlen
-1<ab +ab, +..+ab, <1.

Zgjidhja.

Nga -1<ab, +a,b, +..+a,b, <1 merret -2<2ab, +2a,b, +...+2a b <2.

Megé a’ +a’ +..+a’ =b? +bZ +...+b> =1 kemi



—(@f +bf+aZ+bZ+..+a>+b*)<2ab, +..+2ab,
<(aZ+bf+..+a?+b?)

(a,+b)?+(a, +b,)*+..+(a, +b,)*>0;

dhe (a,—b,)*+(a, —h,)*+..+(a, —b,)*>0.

Pra, pohimi éshtéi vérteté.

Detyra9. Té vértetohet mosbarazia

(a+b)-(b+c)-(c+a)=>8abc (a=0,b>0,c>0).

Zgjidhja.

Metoda 1. Shfrytézojmé det.........
a+b>2/ab
b+c>2Vbc 1)
c+a>2yca

Duke shumézuar mosbarazité e dnéna né (1) kemi:
(a+b)-(b+c)-(c+a)>8Vab-+/bc -v/ca =8abc

Metoda 2. Shayrtojmé ndryshimin
(a+Db)-(b+c)-(c+a)—8abc
=(a(b+c)+b(b+c))(c+a)—8abc
=a(b+c)(c+a)+b(b+c)(c+a)—8abc
=abc +a’b+a’c+ac®+b’c +ab® +bc? + abc — 8abc
=a(b® - 2bc +c®) +b(c* - 2ac+a®) +c(a* - 2ab +b?)
=a(b-c)*+b(c-a)*+c(a—b)* >0, gjé gé duhe treguar.

Shenjaebarazimitvienpér a=b=c.
Detyra 10. Nése a>0,b>0, c>0, d >0 té vértetohet mosbarazia

w > 4/ abcd .
Zgjidhja.

a+b c+d

a+b+c+d 2 * 2

Thyesén né anén e majté e shénojmé si vijon >
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Né bazé té detyrés 3 kemi:
arb c+d
2 2 - /a+b.c+d' (1)
2 2 2
Po ashtu né bazé té detyrés 3 vien:

a;bz@ dhe C+2d > Jed

Kur kéto i zévendésojmé né (1) merret

a+b c+d
7+7
2 y 2 /a;b-czdzw/@-ﬂzi/—abcd,

gjé gé duhgj vértetuar.

Detyra 11. Tévértetohet mosbarazia |a, +a, [<|a, |+]a, |.

Zgjidhja.

Lehté tregohet se pér ¢do a € R vlginé mosbarazité
—laka<|a|

Pra

(D)

_lallgalglall}
_laz |Sa2 S|a2|

Duke mbledhur ané pér ané mosbarazité e dhéna né (1) merret
—(la [+]a; [<a +a, <|a, |+]a,|.

D.mth. |a +a,[<la |+]a,].

Detyra 12. Vértetoni sevlen %/3+i/§ +§/3—i/§ <2/3.

Zgjidhja.

Letéjeté mz a, M=b . Lehté tregohet se a® +b*=6.

Vlerésojmé shprehjen (a+b)°.
(a+b)®=a’+b®+3ab(a+b)=6+3ab(a+b) <24

=a+b =§/3+i/§ +§/3—i/§ <233 gj€ gé duhgj treguar.
Shénim. Gjaté vértetimit shfrytézuam faktin gé ab(a +b) < a® +b?®. Vértetoni



Detyra 13. Té krahasohen numrat 2%2003 dhe 2%§2004!
Zgjidhja.
Tregojmé s pari se n! < J(n+D!.

Vérteté kur mosbaraziné e fundit e fugizojmé né fuginé n+1 merret

n+1

n' " <(n+1)! dhe pastransformimeve merret si vijon

l+1
n"<(h+1)-n

1
nin" < (n+2Hn!

nl<(n+1)", gé tregohet lehté se vien pér cdo ne N . Tregoni.

Pér n =2003 merret g& 2%/2003 < 2%/2004! .
Detyra 14. Té vértetohet mosbarazia

Lol it menvy.
n n+l n
Zgjidhja.
Pé& n>1 vlen:
1.1
n+1 n’
1 S 1
n+2 n? )
1 >i
n>-1" n?
Duke mbledhur mosbarazité (1) merret
2_
1+i+...+i2>l+n 21=1,qéduhej treguar.
n n+l n“ n n
Detyra 15. Letéjeté ne N \{1} . Té vértetohet mosbarazia
1 1 1 1
—t—+—+..+—<L
4 9 16 n
Zgjidhja

Anétarét e shumés né anén e mgjté i shénojmé si vijon:
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.‘H w‘H
N
N

H
NS
= 5

Ol NP
[
A

w
w
n
w

1 1 1
=< .
2 n.n (n=1)-n

Duke mbledhur ané pér ané merret

11 1 1 1 1
<ttt
4 9 n> 1.2 2-3 (n-1)-n

1 11
<|1l-=|+|=—=|+
St
Shénim. Gjaté vértetimit shfrytézuam detyrén 14 té kapitullit té paré.
Detyra 16. Té vértetohet mosbarazia 1-1+2- 2+3-3+...+ n-nl< (n+1)!.

j{i_l) :1—1 <1, gjé qé duhgj vértetuar.
n-1 n n

Zgjidhja.
1.142-243-3+...+n-n!
=(2-0-1+(3-D-2+(4-D-3+..+ (n+1-1)-n!
=2-1-14+3-2-2+4-3-3+..+ (n+1D -n-n'=(n+D!-1< (n+D!.

Detyra plotésuese
5. nN"+(N+D)" +..+(N+Kk)"™ <(n+K)"™ " <(+k+D"™* nkeN.

6. (MO + N+ 4+ (n+ k)™ < (n+k+D)1™ D' nkeN.

n n n n
7. + +o+ < ,Vn>k+1,nkeN.
WEHEHE
8. (n)+(nj+...+(ank-nk,n,keN.
1 2 k

Detyra 17. Té vértetohet se pér a,b e (0,)) vien mosbarazia

2ab 2ab
lo -lo >1.
9 b Paip

Zgjidhja
Sé pari vérggmé sekur a,b e (0,1) edhe a-be(0,1) .
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2
Nga (a-b)*>0= (a+b)? 24ab:>(2it;j <ab. Tregoni.
a+

2ab
a+b
Né bazé té vetive té funksionit logaritmik me bazé mé té vogél se 1 merret.

Megé O<ab<1= <1

2ab \’
lo ab<lo — | =2.
S 05100 51

Noarelacioni i fundit kemi 1> 1Iog - ab . Duke ngritur né katror dhe duke

a+b

transformuar kemi:

2
12(1|092ab a+%|092ab b} 2109, a-10g,,, b . Pse?

a+b a+b a+b a+b

Prandaj, megé log, a = kemi
log, x
1 2ab 2ab
1> 5ab 5ah :Iogaa+b-logba+b21
log, —-log, ——
a+b a+b

gj€ gé duhgj vértetuar.
Detyra 18. Tétregohet se pér cdo numér pozitiv a vien mosbarazia

Iog§a+2|og3a-log3gsl,

Udhézim: Shfrytézohet fakti gé Iog3§ =log,3-log,a=1-log,a.
Detyra 19. Té vértetohet mosbarazia
log,..a*+log,,, b*+log,,, c*>3
ku a,b,c jané numrareaéjo métévegjél se 2.
Zgjidhja.
Vérgmeé se vlginé implikacionet
a>2=a’>4=log,a’>log,4=1

b>2=b*>4=log,b*>log,4=1
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c>2=c’>4=log,c’>log,4=1

Po ashtu vlgjné implikacionet
b+c>4=1log,, a’>log,a’>1
a+c>4=log,, b*>>log,b*>1 (1)
a+b>4=log,, c*>log,c*>1

Duke i mbledhur mosbarazité e mésipérme merret
log,..a*+log,,, b*+log,,, c* >3 gjéqé duhe treguar.

Detyra 20. Letéjeté a> 2. Té vértetohet sevlen

22 <log, (a+1) +log, a2 < 3.

Zgjidhja.

Tregojmé s pari pjesén e paré
22 <log, (a+1) +log,,, a>
Zﬁsloga(a+l)+2loga+la
, log,(a+) | V2

V2 log, (a+1)
log, (a+) J2
V2 log, (a+12)

log, (a+1) J2
J2 log,(a+1) _ [log,(a+1) 2o
2 N V2 log,(a+1)

Numrat jané pozitiv. Né bazé té detyrés 3 kemi:

log, (a-+1) | V2
J2 log,(a+1)

Pjesatjetér i mbetet lexuesit.

Pra, vlen 2<

Detyré plotésuese

9. Té vértetohet mosbarazia

(log ;3" +(log, 5) " +(log, 7)™ <e.
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DETYRA PER USHTRIME

Té vértetohen mosbarazité:

a+b‘a‘°’+b3<a“+b4
2 2 - 2

(@"+b"+c")(@a+b+c)<3@" +b" +c"), a,b,c>0,neN .

2. X2 —x®+x*—x+1>0.

Le té jené a,b,c numra real pér té cilét vien O<a<1, 0<b<1 dhe
O<c<1. Té vértetohet se té tri prodhimet (1-a)-b, (1-b)-c, (1-c)-a

nuk mund té jené njékohésisht mé té médha se % .

Shuma e n numrave pozitiv x,,X,, ..., X, €shté baraz me 1. Shénojmé me
S numrin mé té madh nga vargu
X X X
T+ X 14X X LXKy e+ X

Té caktohet viera mé e vogél e mundshme e S-it dhe ato vilera
X1y Xy, -y X, PEr técilat arrihet vieraminimale S.

Nése x>y >0 atéheré x+;223. V értetoni.
(x=y)(y+1)

Té vértetohen mosharazité:

7.

11.

12.

X y z 3
+ + —.
y+zZ X+z2 X+y 2

(a+b)(b+c)(c+a)=>8abc, a,b,ceR.

(a+b+c)(@®+b?+c?)>9abc. 10. (a+b+c)(1+%+lj>9.
a c

Nése 2x + 4y =1 té vértetohet se x* + y? 22—10.

Nése1+l=3dheac>0tévértetohetse a+h + c+b
a c b 2a-b 2c-b

>4
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13.

14.

15.

16.

17.

18.

19.
20.

21.

22.

23.

Nése a+b>1 té vértetohet mosharazia a* +b* 2%.

Té vértetohet se vlien implikacioni

1
a +a,+..+a, =1l=a’+a’+..+a’>-.
n

2 2
Nese =+ =1 t& vértetohet se vien X—2+y—221.
b a~ b° 2

Nése a,b jané numra pozitiv dhe a+b =1, té vértetohet se vien

(2o2) 3] %
a+—| +|b+=| >2—.
a b 2

Té vértetohet mosharazia

a2 b2
Ja++b < TR a>0,b>0.
a

Nése a,,a,,..,a, jané numra pozitiv dhe S =a, +a,+..+a,, t&
vértetohet mosbarazia

2 2 2 2
a+— | Hla,+— | +..+|a,+— | =N | —+—| .
Q a, a, n S,

Nése x,y e R, Xy =1 x>y t&vértetohet sevien x2+y? > 242(x-y).

Té vértetohet mosharazia
X N y . Z
7+y2+2° 7+2%+x% 7T+x3+y°

Sl, 0<x,y,z<1.
3

Nése a;,a,,a, jané numra realé pozitiv gé€ plotésojné Kkushtin
a, +a, +a, =1, té vértetohet se vlen mosbarazia
2 2 2
a a a 1
1+ —2 43 >
a+a, a,+a, a+a; 2

Le té jené a,b,c numrarea. Té vértetohet se s& paku njéri nga numrat

la—bJ?, [b—c|’, |[c—a]* nuk éshté méi madhse%(a2+b2+cz).

Nése a>0,b>0, c>0, d >0 té vértetohet mosbarazia

J@+c)(b+d) =+ab++/cd .
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24. Nésea>0,b>0, c>0 atéherévlen
2 2 2
a+b+cS la®+b%+c \Vértetoni.
3 3
25. Nésea>0,b>0, c>0 atéherévlen
a+b+c>+/ab ++/bc ++ac . Vértetoni.
26. Neése a+b+c=6 (a,b,ceR) atéherévlen a® +b? +c? >12. Vértetoni.
27. Nése a,b,c jané gjatésité e brinjéve té trekéndéshit atéheré vien
mosbarazia abc > (a+b—c)-(b+c—a)-(a+c—b). Vértetoni.
; 1 1 1., . :
28. Néssa+b+c=1, az-z,bZ—Z,CZ—Ztevertetohetmosbara2|a
Vda+1++/4b+1++/4c+1<5.
Té vértetohen mosbarazité:
29, %+%+§za a>0,b>0,c>0. 30. [a|-|blkla+b].
31. Ja]-|bla-b]. 32. Jla|-|b|kgla-b].
33. Té vértetohet se pér ¢do numér real xz% ekziston numri i ploté n ashtu
1
B x—n’|<, [x—=.
gé | | ,/ 2
34. Jané dhéné numrat e ploté pozitiv m,n tétillé gé %<\/§. Té vértetohet

se 2_m>;
n_ 2n%/2°

Té vértetohen mosbarazité:

135 9999
35. \/1+ 2+4/3+...+4Nn <2, neN. 36. =-—-—: ...———<0.01.
‘/ < 2246 " 10000

37.

2n-dnY 1
[WJ <—,n€N..



16

38. Nése by,b,,...,b, éshté permutacion i c¢farédoshém i numrave pozitiv

al,az,...,an,tévértetohetsevlenmosbaraziaﬁ+i+...+%zn.
1 2 n
Té vértetohen mosbarazité:
39. 1o n22).
f f I
40. 1+1+E+...+£+n>n\”/n+1,neN..
2 3 n
41. 1+1+1+ +£+n>n\”/n+1,neN.
2 3 n
42. Tévértetohetse(n—;l) >n,kuneN,n>1.
43. Nése ne N\{L} atéherévlen
V14424 .. +/n>n.
Té vértetohen mosbarazité:
1 1 1 1
44, \/ﬁ<1+ 45, ——+ + o t—>—.
\/_ f n+l n+2 2n 2
46.  (19841)"% < (19851)*
47, Nése a>1b>1 c>1 tévértetohet mosharazia
log® a-log, a-log c< i
abc b a —27
Té vértetohen mosbarazité:
1 my _ 1 n
48. —-log(l+a")<~—-log(l+a"), m>n>0,a>0.
m n
49. log, ab| 1+ >4,a>0,b=1.
log, b
2 2
50 min p—m’p+m Sx —2mx+ p < max m’m’
p+m p-m) X +2mx+p’ p+m p-m

O<milp)-



51.

52.

53.
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Leté jeté n>2,neN. Le té jené a,b katetet kurse ¢ hipotenuza e
trekéndéshit kénddrejté. Té vértetohet se a" +b" <c".

Té vértetohet se pér ¢do numér natyror n> 2 vlen:

a) Von+8<vVn+vn+l+v/n+2</on+9

b) Té vértetohet se pér cdo numér natyror n vlen barazia
[Vn +/n+1++/n+2] =[/9n+8], ku [x] - pjesa e ploté e x-it.

Té vértetohet mosbarazia [ [ (a7 +7a, +49) > 21" [ [ a, .

i=1 i=1



Detyra 1.

Zgjidhja.

7. SISTEMET E BARAZIMEVE DHE
MOSBARAZIMEVE

Eshté¢ dhéné sistemi i barazimeve lineare sipas x,y (m,n
parametrareal)

X+ Y _om
m+n m-n
X=Y_,
mn

Vértetoni se nése mn=0, m=+n atéheré zgjidhjet e sistemit jané
pozitive.

Ngabarazimi i dytéi sistemit kemi x=4mn+y.

Zé&vendésojmé né barazimin e paré dhe marrim

4mn+y+ y

=2m.

m+n m-n

Pas transformimeve merret y = (m —n)?.

Atéheré x =4mn + y = x=(m+n)?.

Pra ((m+n)?, (m-n)?) éshté zgjidhja e sistemit.

Detyra 2.

Zgjidhja.

Té zgjidhet sistemi i barazimeve

Xy +Xz=-4
yz +yx=-1
XZ+yz=-9

Duke mbledhur gé té tri barazimet marrim
Xy + X2+ yz=-7 (D)

Ngabarazimi i paréi sistemit dhe (1) marrim
yz=-3 2



2
Ngjashém nga barazimi i dytéi sistemit dhe (1) marrim

Xz =—6 3
Ngabarazimi i tretéi sistemit dhe (1) marrim
Xy =2 (4)
Duke shumézuar barazimet (2), (3), (4) ané pér ané marrim
(xyz)* =36 ©)
Noga (2), (3), (4), (5) marrim sistemet:
Xyz =6 Xyz=-6
) yz=-3 I yz=-3
XZ=-6 Xz =—6
Xy =2 Xy =2

Pas zgjidhjes sé sistemit (1) merret x=-2, y=-1, z=3, kurse me zgjidhjen e
sistemit (2) merret x=2, y=1,z=-3.

Pérfundojmeé se (-2,-1,3), (2,1,-3) jané zgjidhjet e sistemit.

Detyré plotésuese

1. T¢ zgjidhet sistemi i barazimeve:
Xy +XZ+xt=a
yz + yt+ yx=Db.
t+2x+2zy=c

Detyra 3. Té zgjidhet sistemi
x> =13x + 4y
{yz =4x+13y
Zgjidhja.
Barazimit té paré ia zbresim barazimin e dyté
X2 —y?=9x -9y & (X=Y)(X+y)=9(x-y) & (X-y)(x+y—-9)=0.
K éshtu merret sistemi
{(x— y)(x+y-9)=0
y*=4x+13
i cili éshté ekuivalent me sistemet



| Xx-y=0 " X+y-9=0
" |y?=4x+13 " |y?=4x+13

Pas zgjidhjes sé sistemeve |, |l pérfundojmé se bashkésia e zgjidhjeve té sistemit

Detyra4. Tézgjidhet sistemi i barazimeve
x° = 2ax + ay
{ye‘ —ax+2ay

Zgjidhja.
Duke mbledhur ané pér ané barazimet e sistemit merret

x}—y®=3a(x+y). (1)
Duke zbritur ané pér ané barazimet e sistemit merret

X =y =a(x-y). @)
Transformojmé relacionet (1) dhe (2) dhe marrim

(x+y)(x*—xy+y*-3a)=0 3
(X—Y)(X2+xy+y>—a)=0 |
Sistemi (3) éshté ekuivalent me sistemet vijuese:
= X =0
) {x+y 0 " { +y

x-y=0 X +xy+y?-a=0
x—y=0 — ?-3a=0
my 170 vy ¢TI .

x> —xy+y?*-3a=0 x> +xy+y?*—a=0
Ngasistemi |) merret x, =0, y, =0 dhe kjo paraget zgjidhje té sistemit té& dhéné
pér ¢cdo numér real a.
Ngasistemi I1) merret y=-x dhe x* =a.
Qarté se p&r a<0 sstemi nuk ka zgjidhje reale, kurse pé&r a>0 merren

zgjidhjet: =Va o x=—a
y2=—\/g y3=\/§

Ngasistemi 111) merret y=x dhe x*=3a.



4
Sikur tek sistemi 1) pér a<0 sistemi nuk ka zgjidhje reale, kurse pér a>0

-3 —_
merren zgjidhjet: % =/% dhe s V3 .
Y= \/5 Ys = _\/5

Leté zgjidhim sistemin 1V (i cili éshté simetrik).
Zé&vendésojmé x + y =u dhe xy =v dhe marrim sistemin

{u2—3v=3a _ _ {u=0
prej ngamarrim
UZ—V:a V=-a

prakemi sistemin
{x+ y=0 {y:—x
Xy =-a x*=a
gé éshté ekuivalent me sistemin 11.
Pérfundojmé se bashkésité e zgjidhjeve té sistemit jané:
Z,={(0,0), (Va,~/a), (v3a, +/3a), (-/3a, - +/3a) nése a> 0}
Z,={(0,0) nésea <0} .
Detyra5.  Té caktohen té gjitha zgjidhjet e plota té sistemit
X+y+z=3
{x3 +y +2°=3
Zgjidhja.
Barazimi e pare té sistemit e ngrisim né fuginé e treté dhe pastaj prej tij zbresim
barazimin e dyté. Merret:

(x+y+2)°-x*-y®-7°=3"-3=24
(X+Y+Z2-X)((X+Yy+2)° +x(X+y+2)+x) = (y+2)(y* —yz+2%) =24
(Y+2)((X+y+2)? +x(X+y+2)+x*) = (y+2)(y* —yz+2°) =24
(Y+2D)((X+Yy+2)*+x(X+y+2)+ x> —(y> —yz+12%)=24.

Pas transformimeve t& métejme merret
(y+2)(x+y)(x+2)=8.

Megé x,y,z jané numra té ploté atéheré edhe numrat y +z, X+ y, X+ z jané té
ploté dhe si tétillé duhet té jené faktor té numrit 8.
Prandgj, x + y=3—z éshténjéri nganumrat +1, +2,+ 4, +8.
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Pasi té analizohen té gjitharastet arrijmé né pérfundim se zgjidhje e sistemit jané
treg’]et (11111)1 (_51414)1 (41_5’4)’ (4’4’_5) )

Detyra 6. Tézgjidhet sistemi i barazimeve
X' =y
X*=y* (x,y>0), p,qeR,p=q

Zgjidhja.
Eshté e garté se x=1,y=1 &shté njé zgjidhje e sistemit. Le té caktojmé
zgjidhjet tjera.
Ngabarazimi i dytéi sistemit kemi
aq
x":yq:>x=yp (D

Relacionin (1) e zévendésojmé né barazimin e paré té sistemit dhe marrim

g\’ a

gé éshté ekuivalente me barazimin
q

Yoy @
p
P
.. . q q-p
Me zgjidhjen e (2) merret y = (Bj 3

q

Kur (3) zévendésohet né (1) merret x = (EJ " .
p

q p

Pérfundojmé se (1), (EJ o : (ﬂ] o jané zgjidhjet e sistemit té barazimeve.
p p

Detyra7. Tézgjidhet sistemi i barazimeve
[X+2|+|y-2]4
{|x+2|—3y:3 '
Zgjidhja.
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Ngabarazimi i dytéi sistemit té dhéné merret

|Xx+2=3y+3 Q)
Relacionin (1) e zévendésojmé né barazimin e paré té sistemit dhe marrim
y+3+|y-2F4=3y+|y-2F1 2

Duke zgjidhur barazimin (2) merret y = —% .

Tani nga (1) kemi |x+2|=3(—%)+3:|x+2|=g (3)
- : 1 7
Me zgjidhjen e (3) marrim xlz—E, X, =5

Pra (_1,_1} (_Z,_EJ jané zgjidhjet e sistemit.
27 2) 272

Detyra8. Té& caktohen dyshet e numrave té ploté x dhe y gé plotésojné
sistemin e mosbarazimeve

y—|x2—2x|+%>0

y+|x-1k 2
Zgjidhja.
Sistemin e dhéné e shkrugjmé né trajtén

1.
+=>| X" —2X
y+5 | | )
2—y>|x-1|

Megé | x* — 2x| dhe |x —1| jané& numra jonegativ nga (1) merret:

y+%>OA2—y>0

prej ngamerret y >—% dhe y<2. 2
Numrat e ploté gé plotésojné (2) jané y=0 dhe y=1.
Shgyrtojmévegcmasrastet: 1) y=0, 2) y=1.

1) Pér y =0 kemi sistemin
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X*—2x|<=
| | 2. (©)]
|x -1 2
Pas zgjidhjes s& mosbarazimit té paré té (3) merret
x=0, x=2. 4
Pas zgjidhjes s& mosbarazimit té dyté té (3) merret
Xx=0, x=1, x=2. 5
Nga (4) (5) merret gé x=0, x=2.
Pra, kemi dyshet e numravetéploté x, =0, y,=0; x, =2, y, =0.
2) Pér y =1 kemi sistemin
3
X —2x k=
| | 2.. (6)
|x -1l
Pas zgjidhjes merret x, =1, y, =1.

Pérfundimisht bashkésia e zgjidhjeve té plota té sistemit té mosbarazimeve éshté
Z={(0,0), (2,0), @D} .

Detyré plotésuese

2. Sistemi i mésipérm té zgjidhet né bashkésiné e numrave realé.

Detyra9. Tézgjidhet sistemi i mosbarazimeve 1< 4% <16
Zgjidhja.
Zgjidhim s pari mosbarazimin
V|
gé éshté ekuivalent me mosbarazimin
|x? = x>0
me zgjidhjen etécilitkemi xe R\{03} . 1)
Tani zgjidhim pjesén tjetér té mosbarazimit
4¥H <16
gé éshté ekuivalent me mosbarazimin

|x* - x| 2
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me zgjidhjen e té cilit kemi x e (-1,0) U (0,) U (1,2) (2

Nga (1) dhe (2) pé&fundojmé se zgjidhja e sistemit t& mosbarazimeve éshté
xe(-L0)u(0Yhu(L2).

Detyré plotésuese

2
3. Vértetoni ose mohoni: zgjidhja e sistemit 1< n® ™ <n? ¥ne N

gshte xe (-1,00U(0h) U (L,2).

Detyra 10. Té zgjidhet sistemi i barazimeve

|log, x|<1
n 1

> ,a>1LneN’
1-log, x log, x

Zgjidhja.

Sé pari mosbarazimin e dyté e transformojmé si vijon

n 1 nlog, x —1+log, x
- (OR="
1-log, x log, x log, X(1—log, x)

(n+1log, x—-1 -0
log, x(1—log, x)

(D)

Shqgyrtojmé tani mosbarazimin e paré té sistemit.

1)

Pér x<1, log, x<0=|log, x|=—log, x . Pra, kemi

_ 1
—log, x<1=log,Xx>-1=>x>a " =>x>—-.
a

D.m.th. xe [l,lj )
a

Kthehemi tek relacioni (1)
(n+Dlog, x -1
log, x(1—log, X)

Megépér x<1, (n+1)log, x—1<0, (pse?) mbetet g&
log, x(1-1log, x) <0 2

Megé log, x<0 pér t'u plotésuar (2) duhet g&¢ 1-log, x>0 prej nga
marrimgé x<a.
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Nga Xe(i,lj dhe x<a, a>1pérfundojmé se Xe(%,lj. *)

2) Pérx>1 log, x>0=]|log, x|=1o0g, x. Kemi log, x<1=x<a.

Né anén tjetér relacioni (1) éshté ekuivalent me sistemet e mosbarazimeve

) (n+1log, x-1<0 n (n+1log,x-1>0 -
log, x(1-log, x) <0 log, x(1-log,x) >0
Tregohet se sistemi (1) nuk ka zgjidhje (tregoni).
Tek sistemi (I1) kemi Iogax>i:>x>n+ a.
n+1
Megeé log, x >0 mbetet gé tévligjé 1-log, x>0=x<a . Pra
xe("Ya,a) (**)

Nga (*) dhe (**) pérfundojmé se ¢do x nga intervalet (%,1), (”*\J/E,a) éshté
zgjidhje e sistemit t& mosbarazimeve.

11. Tézgjidhet sistemi i mosbarazimeve
X’ X 3
> —
X*-36 X-6 X+6..
| X -2 3-4x

Zgjidhja.
Leté zgjidhim mosbarazimin e paré pér té cilin vérefmé se x e R\{-6,6} .

x? X 3

5 - +
x°—-36 x-6 x+6
B (x+6) S0 3(x + 6) <0
(x—6)(x +6) (x—6)(x+6)
Duke zgjidhur mosbarazimin e fundit kemi

>0

<0 nénkushtingé x+6=0.Pra x<6.

X—6
D.m.th. x € (—o0,—6) U (-6,6) . Q)
Leté zgjidhim mosbarazimin e dyté té sistemit.
Dallojmérastet: 1) x<2, 2) x>2.

1) Nése x<2 atéheré x —2<0=|x - 2}=2- x. Prakemi mosbarazimin



10

2—x23—4xc>3x21:>x2%.

Pra XE|:E,2:|.
3
2) Nése x>2 atéheré x—2>0=|x—-2]=x—2. Marrim

X—2>3-4Xx=>5x>5=x>1.D.mth. x>2

Pra x e {%ﬁooj . 2

Nga (1) (2) pérfundojmé se x & [(—,~6) U (-6,6)| n {— —,oo) = [—,ej :

Detyra 12. Té zgjidhet sistemi
2|2x -3|+|4|x|+1[=8x-5
{|2x2—9x +15[> 20 '
Zgjidhja.
Mosbarazimi i dyté éshté ekuivalent me sistemin e mosbarazimeve

2x2 —9x +15>0 s 2x2 —9x +15<0
2x2 —9x +15> 20 2x> +9x—15>20

Me zgjidhjen e sistemeve vijuese merret

X e [— OO’_%) U (5,+0) D
Leté zgjidhim né vijim barazimin e sistemit.
Dalojmérastet 1) x e (—0,0); 2) X e{o,% ; 3) xe Booj
L ehté tregohet se né rastin e paré dhe té dyté detyra nuk ka zgjidhje. Tregoni.
3) Letéjeté xe BOOJ Barazimi shndérrohet né trajtén

2|2x -3|+|4x+1=8x-5
4X-6+4x+1=8x-5
0-x=0

Pra, zgjidhje éshté ¢do x e [gooj . @)
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Nga (1) dhe (2) pérfundojmé se x e (5,:) éshté zgjidhja e sistemit.

Detyra 13. Té zgjidhet sistemi i barazimeve
(Y + yVX + y2)x + y* =65
(X — yWX + Y2 X2 + Y2 ~185

Zgjidhja.
Zévendésojmé /X + y2 =t; y+/x =v. Sistemi kalon né trajtén:

t2+v)-t=65 t® +vt =65
(t? +v) _ } @

(t?—v)-t=185 t3 —vt=185(

Pasi t& mblidhen ané pér ané barazimet né sistemin (1) dhe pas transformimeve
merret t=5v=-12.

Pra, sistemi i dhéné éshté ekuivalent me sistemin y/x+y® =5 A yy/x =—12,
me zgjidhjen e té cilit merret x, =9, y, =4, X, =16, y, =-3.
Detyra 14. Tézgjidhet sistemi i barazimeve
2% 4 2 =g
{\/; + \/V =2 '
Zgjidhja.
Metoda 1. Nga barazimi +/x+./y=2 shohim se x>0,y>0 (por jo

njékohésisnt x =0, y =0) . Né anén e djathté kemi numrin natyror 2, pra mbetet
gé X,y téjené katror t&€ numrave té ploté. Prarastet e mundshme jané:

1) x=1y=1; 2) x=4,y=0; 3) x=0,y=4.

Pas zévendésimit né barazimin e paré vérggmé se zgjidhja e vetme éshté x =1,

y=1.

Shénim. Sikur x (apo y) té mos ishte katror i njé numri té ploté, atéheré Jx
(/y) do téishte numér iracional, késhtu gé sido gé téishte \/y (+/x ) né

anén e majté do té merrnim numér iracional. | nj&ti arsyetim jepet sikur
asnjéri nganumrat X,y témosishte katror i ploté.

Metoda 2. Shfrytézojmé mosbaraziné mes té mesmes aritmetike dhe gjeometrike
dhe marrim
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XY | ey 5 0y
késhtu gé nga barazimi i paréi sistemit kemi

8> 2./ 2K Xy

24 > iy
Pra x’ +x+y>+y<4. (1)
Megé 2(x+ y) > (v/x +4/y)? ngabarazimi i dyté kemi

X+y>2. 2
Nga 2(x* + y*) > (x + y)? dhe (2) rrjedh

x> +y?>2. (3)

Nga (1) (2) dhe (3) merret g&¢ x+y=2 x*+y*=2 dhe pérfundimisht
x=y=1.

Detyré plotésuese
4, T¢é zgjidhet sistemi
X y z
22 +22+24=6
2+2+2"=28 .

\/§+\/§+\/E=9

Detyra 15. Té zgjidhet sistemi i barazimeve

Xx = yy =19(x =/y)
X x+y\/§:7(\/§+\/§) '

Zgjidhja.
Mbledhim barazimet e sistemit té dhéné dhe marrim

2x4/x = 264x —12,[y . (1)
Pas shumézimit té barazimeve marrim

x® —y®=133(x - y). 2

Transformojmé (2) si vijon
(x—y)(X* +xy +y?)-133(x—y) =0
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(X —y)(x* +xy+y*-133)=0
X-y=0vXx*+xy+y?-133=0
Nése x=y=0, pra nése x=y pas té zévendésojmé né (1) merret
xﬁ=7\/§:>\/§(7—x)=02x1=0,x2=7.

Pra(0,0), (7,7) jané dy zgjidhje té sistemit té dhéné. Rasti x* + xy + y* —133=0
té shgyrtohet nga lexues. Tregoni se (4, 9) , (9, 4) jané zgjidhjet tjera té sistemit.
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DETYRA PER USHTRIME
Eshté dhéné sistemi i barazimeve lineare sipas X,y (a,b — parametrareal)
XY XY X Y gy
a‘+b 2ab a+b a-b
Té vértetohet senése ab = 0; a = +b zgjidhjet e sistemit jané pozitive.

Té vértetohet se zgjidhjet e sistemit sipas X,y (n — parametér real)

X y _ @&n
1-2n 1+2n 1-4n?
X y _2+8n°

1-2n 1+2n 1-4n°
jané numratek pércdo neZ .
Eshté dhéné sistemi sipas X,y (k — parametér real)

{(k+2)x+(k—7)y=7

4x -5y =8+Kk
Té caktohet parametri k ashtu gé sistemi té keté zgjidhje té vetme.
Né sistemin e barazimeve

(P—a)x+(3p-5)y=2pq
{(p+q)x+(q—7)y=6pq (p,q— parametrareal)
Té caktohen parametrat p,q ashtu gé sistemi té keté pambarim shumé
zgjidhje.
Té zgjidhet sistemi i barazimeve
Xy yz X XP+yi+7’

= = ,a,b,ceR.,
ay+bx bz+cy cx+az a’+b’+c’

Té caktohen kushtet gé duhet té plotésojné x,y ashtu gé té vligé sistemi i
X>y

mosbarazimeve X . Ly
x+1 y+1
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11.

12.

15
X+y+z=1
Té zgjidhet sistemi | barazimeve x+ay+z=a .
X+y+az=a’
Eshté dhéné sistemi i barazimeve
a,X, +a,X, +a,% =0
A% +8,X, 8% =0
X, +a,X, +85,X =0
Koeficientét a; (=123, j =1,2,3) plotésojné kushtet vijuese:

i) a1, Ay, 85 JANE NUMra pozitiv.
ii)  Tégjithé koeficientét e tjeré jané numra negative.
iii)  Né secilin barazim shuma e koeficientéve éshté pozitive.

Té vértetohet se e vetmja zgjidhje e sSistemit té dhéné éshté
X, =X, =X; =0.

Pérgjithsoni pér n barazime me n té panjohura.

3x+5+10—3x 2X+7 1

> pa— —_—
Té zgjidhet sistemi i mosbarazimeve ! 5 3 21.
7x 11(x+1) N 3x-1 13-x
3 6 3 2
Té caktohen zgjidhjet real e té sistemit
2X, =x1+E
1
2X, =x2+3
-
2
2X, =X +—
X =X, X,

Té caktohen (x,y) € R? gé plotésojné sistemin e barazimeve

{x2=(x—a)y

y?—xy=9ax, aeR

Té zgjidhet sistemi i barazimeve né bashkésiné e numrave natyroré
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X* +5Yy° +4z2° + 4xy + 4yz =125
X243y —472 + Ay —4yz=T75

13. Tézgjidhet sistemi i barazimeve né bashkésing e numrave real & pozitiv

Xy =¢°

5 :
(log, x)° + (log, y)* = (log, c*)’

14. Tézgjidhet sistemi i barazimeve

Xy+2°=2
yZ+x =2
X+y =2

15.  Té caktohen zgjidhjet reale té sistemit
33X +xy-2y*=0
2x2 —3xy+y?=-1

. . _|3x* = 2xy =160
16. Tézgjidhet sistemi .
X? —3xy +2y* =8

) — . [P+ yi=1
17.  Técaktohen zgjidhjet reale té sistemit .
Xy +2xy* +y*=2
Té zgjidhen sistemet e mosbharazimeve

(x+2)(x* —=3x+8) -

<0
2x% + 2 < 5x 2 _
18, R 1. X"-9
X2 > X 1-x?
— >0
X +2x—8
x> —5x+6>0
20. 3x-21
I <0
X“+x+4
s . . _ X+y=a
21. Tézgjidhet sistemi i barazimeve y | © .
xX*+y*=a



22.

23.

24,

25.

26.

217.

29.

17

X’ +(5a+2)x+4a*+2a<0

Pér cfaré vleraté a-sé sistemi
x> +a’=4

katé paktén njé zgjidhje?

Pér cfaré vlieraté a-s& sistemi
x> —(Ba+Dx+2a’+2a<0
{x +a’=0
nuk ka zgjidhje?
Té caktohet funksioni f(x) =ax® +bx +c ashtu gé té plotésohen kushtet
vijuese:
{(x—l)z <f(X)<x*—x, (x=1)
min| f(x)|=4, (-2<x<-1)
Numrat realé x,y,a plotésojné sistemin
X+y=2a-1
{xz +y’=a*+2a-3
Pér cfaré vlieraté prametrit a prodhimi xy do té merré vlierén minimale?
Té zgjidhet sistemi | barazimeve

X —/X* = y? _
X+ /X —y?

X

X _ [1+x
y \1i-y
Té zgjidhen sistemet e barazimeve:
Ix|+1y 1 ag  1XTY =1y
x+y?=a YR =T(x+y)
3x—rcy+ 3X+9n _4
y+m y(9-m) 30 {\3/;+3/V=3
y X
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JYFL 5 X
31. X y+1

JX+y+1+x-y+10=5

\/x—4+\/§+\/z+4=6

X+y+z=14

| x+1]=1
34. : 35.
|x]+]yl1

[2x -1|-y=2
36. .
x-14-yl-1

XI+1yEL

37. Sazgjidhjeredei kasistemi { . :
X*+y‘=a

38.  Pércfarévleraté a-s2 sistemi

x*—-2(@-2)x+a(a-4)=0

{|x2—7x+6|+x2+5x+6—12|x|=0

kady zgjidhje?
39. Tézgjidhet sistemi i mosbarazimeve

B x> R 4
x*-25 x+5 x-5.
|2x +1|<5-3x

Té zgjidhen sistemet:
40 [2x |- 4| x+1]-7|=3x+1
"~ |I3x* -15x +18[< 23 '

VX2 +10X + 25 = \J9x2 — 6| x| +1

1
X ——

41. ..
>3x-7
3

|x-1|-2|x+3|+4

32, 2/x-4-y-4Jz+4=-12. 33 {

Vx-ify=1
Xy =a

[X=2|+y+3=7
X—2-|y+3-1
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44,

46.

48.

49.
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X y @
a’ =b* 43, {XM_ Y.
Xa — yb X = y
(1+y)* =100
a'=b’=c¢’

4 2 x-1 (y_l)zx' 45 { 2 2 2 2
(y' —-2y"+1) N X2+y2+22=d
xy = c? X" =y"

2 2_§ 2y2° 4r. lo 1:|OgaX-
(Iog, X)* +(log, y)* = (log, c*) % " Tog

10%'50» = 250

26-vy.

\/x—y+%\/x+y= =

Leté jené n,k numra pozitiv. Té caktohen x,y,z nése x,y >1 dhe nése
vlginé relacionet
log, x"y" +log, y"x“ = 4/nk

log ,z
gyz

+y' % 4 (1-47)% =1997.

Té zgjidhen sistemet e barazimeve:

50.

52.

54.

\/E | 16 | 3
= Jlog, 7y’ o™ 1167 ° =18
% 51. { .

log, y

2 2 _ oy
xy+y2=2x2 A/ X 4y X—=Yy
S 20X 4 7y"* = 813/3
XY =X . 53. 8
log, y-log, (y —3x) =1 log, x* +log,, y* =

Iog4xy+3|0g—4X=0 2
log, y 55 {a =b’

Iog‘%—log4 x-log, y=0



TRANSFORMIMI | SHPREHJEVE ALGJEBRIKE

DETYRA PER USHTRIME

1.

2.

14.

28.

29.

30.

43.

45,

46.

47.

48.

A=(a’-b?)(b*-c?)(a*-c?).

(a+b)(b+c)(c-a).
(x=Y)(y - 2)(x=2)(x* +y*+72%).

(3a®+4a-1)(3a° +2a+1).
(a=b)(b-c)(a-c)(a+b+c).

a’ al

9 4
) -=, 2-=, 3 =-a’.
) = ) =, ) 5

I(x)=x-4.
X+4.

a=-6,b=8 ¢c=-3.

m=-3, n=1 p=2.



2
49, a=b=c=d.

2y x>y
50. f(x,y)= 2\/x_y \/;<y'
—y ,

Rezultatet e detyrave plotésuese

3. (X=y)y-a)(x—-a)(x+a+y).
11. O.

A
T n-l+2n -1’

12. S



BARAZIMET

12.

14.

19.

20.

21.

22.

23.

24,
25.

DETYRA PER USHTRIME

Xx=ab+ac+bc. Nése L + 1 + L =0 barazimi i dhéné
a+b a+c b+c

shndérrohet né identitet dhe vien pér ¢do x.

x=a p& ab=0dhea=+bh.

1

Pé&r m=3 x=——3. Pé& m=3 barazimi éshté i pacaktuar ndérsa pér
m =—-3 i pamundshém.
Xx=ab,a#th.
x=[0,1].
1++y4a-3 -1++1+4a
Xl,ZZT’ X3,4:#'

x1=2+\/§,x2=—3—\/ﬁ.

l—3i£
>
_2
3
n n-1
X o =F,——, Xy, =, [—.
27 n-2" P TVt
1
X, =12, X, =F—.
1,2 3,4 2

(3,9,9), (4,9,-14), (5911).

-1D.
Nuk ka zgjidhje.



26.

27.

28.

29.

30.

31.

32.

33.

34.

35.

36.

37.

39.

43.

44,

1,2,
2,-2.
- 7x6l
_—
P& a>1x—1tv2a-l “5"’“1 . Pér a<1 nuk kazgjidhje.
~1++/5
St
k=6°.
:2“—(—11\/3)"
Y 4 (—1x4B)"
0, 0).
+3.
A
a7
a=12

a<l, nuk ka zgjidhje

Fa? 1

a>1 x=




45.

46.

47.

48.

49.

50.

51.

52.

53.

54.

55.

56.

57.

58.

59.

X, =17 +4/257 .
1024.
1072,10%.

2.

Pér a >1 barazimi nuk ka zgjidhje. Pér a<1 x=+*log,,(1+~1-a).

| 37
1 Y
log3'log3log5|

Nuk ka zgjidhje.

x =10", x, =10°.
1

3

32.

81 641
32'256°

10.



60.

61.

62.

63.

64.

65.

_k-2%(k-2)°-4

fz 2

H—m,(a>0,x>0).
2

Jo.

Jo.

Jo.

Jo.

Rezultatet e detyrave plotésuese

10.

11.

12.

15.

17.

18.

X_ab(a+b+2)
a+b+2ab

_1+iy3

X
1,2 2

(2,0).(-2,0),(35),(-1-3).

.

X=13,y =422

(10),(0,1).

(0.9),(x1,0),(0,-1), (1,1, (+1,-1) .
(1,69),(2,55),(317).

(33,3).

(-12).(6,2).

x =10,y = 20. 19.

(7,9),(6,2),(5,3) .



10.

11.

12.

IV. MOSBARAZIMET
DETYRA PER USHTRIME
-2<ax<l.

1) Nése a>%,Xe(—oo,oo)

1-V1-4a  _1+1-4a
a )

a

2) Nése O<as%,x<

3) Nése a=0, x<2
1++/1-4a x< 1-+1-4a

a a

4) Nése a <0,
—3£x<—2,—1—3sx<—1,1<x32, x>§.

11 2
X € (—o0,-1) U (-1,0) U (0,-1++/2).

ke(-5]).

X € (0,00).

re(-3-1).

Xe [— 2,—%)u[1,oo) .

X e (—oo,—l)u[g,Zj.



13.

14.

15.

17.

18.

20.

21.

22.

23.

24,

26.

28.

29.

xe[-2,00u(0,2].
X €[5,00).
1) Nése a<0 A a>4 mosbarazimi nuk ka zgjidhje

2) Nése a=2,xe(-2,2)
3) Nése O<a<2,xe[-a,a]

4) Nése 2<a<4,XE[—%x/4a—a2,%x/4a—a2j.

—%£x<3—&@.

x<0.

Xe Z,ZJ.

Xe ng

X (~2,2) U (3,).

xe(L2).
7
X € (—0,0) U(Z,EJUM,OO) .
xe(-12)u(-3-2).
3
Xe (—].,O)U[E,Zj

xe[4,8).



30.

33.

36.

37.

38.

39.

40.

41.

42.

x> 20.

37
Xe (— 2’_5) U (2,0).

XE(_E_sju(zx,@J.
4 4
ye(0)) .

x€[log,0.9,2).
Xe(l,lj.
2

1) Nése a<0, Xe(l,

1+MJ

2

2)N'eee0<as%, XE(

. 1—\/@})(“\/@ 1}
— ,

2

3) Nése a=0 dhe a>1, mosbarazimi nuk ka zgjidhje

4) Néﬁe%<a<1, xe(a,l).

1) Nése a <1, mosbarazimi nuk ka zgjidhje

2) Nése 1<a <1000, xe(2—4/4—loga,l) u(2+./4—loga,x)

3) Nése a=1000, x e (3,«)

4) Nése1000< a <10000, x e (1,2—+/4—loga) U (2++/4—loga,x)
5) Nése a =10000, x € (1,2) U (2,0)
6) Nése a>10000, x e (1) .

3<x<4,4<x<5x>5.
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43.

44,

45.

46.

47.

XE(O,%:|U(1,2).

X e (L00).

xe[l2].

1 1 1
XE(—l—zju(—E,O)U(E,lju(2,00) .

x e (—4,-3) U (2,5).

Rezultatet e detyrave plotésuese





